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. Feldobunk két olyan szabélyos pénzérmét, amiknek az egyik oldalara 1-es, a masik
oldaléra 0-s szamot irtunk. Jel6lje U az els6, V' a méasodik érme felsé oldalan lathato
szamot a dobéas utan. Legyen X =U +V ésY =U — V.

(a) Hatérozzuk meg X és Y kovarianciajat.

(b) Hatéarozzuk meg X és Y korrelaciojat.

(c) Hatarozzuk meg az pxy(z|y) értéket.

(d) Hatarozzuk meg az E(X|Y) feltételes varhato értéket.

. Legyen X egyenletes eloszlast a (—1;1) intervallumon és legyen Y = X4,
(a) Hatéarozzuk meg Y eloszlasfiiggvényét.

(b) Hatéarozzuk meg Y siirtségfliggvényét.

(c) Hatéarozzuk meg X és Y kovarianciajat.

. Egy digitalis oktatasi eszkozokkel jol felszerelt iskolanak 50 tanterme van. Jeldlje
tetsz6leges i € {1,...,50} esetén X; az i-edik teremben talalhat6 HDMI-kabelek
szamat ebben a pillanatban. Tegyiik fel, hogy Xi,..., X5y egyiittesen fiiggetlen,
Poisson-eloszlast valoszintiségi valtozok A = 2 paraméterrel. Kozelitsiik alkalmas

approximacioval annak a valoszintségét, hogy ebben a pillanatban a tantermekben
legalabb 13 HDMI-kabel van 0sszesen.

. Legyenek X ~ Geo(1/3) és Y ~ Exp(4) fiiggetlen valoszintségi valtozok. Adjuk
meg az E( cos(X)Y + XV? — 6X% +5 } X) feltételes varhato érteket.

. Az (X,Y) folytonos valoszintiségi vektorvaltozo egytittes strtiségfiiggvénye

clx+y), hal<zr<2él<y<?2,

z,y): RZ 5 R xr,y) =
fxy(z,y) (2, 9) {07 kiilonben,

ahol ¢ € R egy alkalmasan valasztott valos szam.

(a) Hatarozzuk meg c értékét.

(b) Hatérozzuk meg Y eloszlasfliggvényét.

(c) Hatdrozzuk meg Fy)y(x|y) feltételes eloszlasfiiggvényt.
(d) Hatarozzuk meg az E(X|Y") feltételes varhato értéket.

. Legyen X egyenletes eloszlasu a (1;2) intervallumon, és legyen X ismeretében Y
egyenletes eloszlasu a (0;1/X) intervallumon.



(a) Hatarozzuk meg a P(Y < 1/2) valoszintséget.
(b) Hatérozzuk meg Y varhato értékét.

. Legyenek X ¢és Y fiiggetlen, standard normalis eloszlast valtozok. Hatarozzuk meg
az E(2X — 3Y + 1|X +Y) feltételes varhato értéket.

. Legyenek Z és W fiiggetlen, standard normélis eloszlast valtozok, valamint legyen
X =V6Z+2W —18Y =52 —2W +2.

(a) Hatarozzuk meg az (X,Y)7 valészintiségi vektorvaltozo varhato érték vektorat
és kovarianciaméatrixat.

(b) Legyen U = X +Y és V = X — Y. Hatarozzuk meg az (U, V)" valészintségi
vektorvaltozo varhatod érték vektorat és kovarianciamétrixat.

(c) Adjuk meg az E(V|U) feltételes varhato értéket.

. Egy tropusi barlangban a hémérséklet egész évben kozel allando. A hémérsékletet 6
idépontban megmértiik és (Celsius-fokban mérve) az

v1 =186, 29=18,0, x3=192, x4=174, x5=168, x=18,0
adatpontokat kaptuk. Feltehetjiik, hogy az adatok egyméstol fiiggetlenek és 2°C
szorast normalis eloszlasbol szarmaznak.
(a) Adjuk meg a minta korrigalt empirikus szorasat.
(b) Adjuk meg a minta empirikus eloszlasfiiggvényének értékét az x = 0,995 helyen.
(¢) Adjunk a minta alapjan 97%-os konfidenciaintervallumot a mintaelemek varhato
értékeére.
(d) Egy régi szakkonyv szerint a varhato értek p = 17,5°C. Felmeriilt, hogy a

klimavaltozas miatt ez az allitds mar sajnos nem igaz. Dontsiik el ¢ = 0,05
terjedelmi probaval, hogy igaz-nak tekinthets-e még a szakkonyv allitasa.

(e) Adjuk meg a proba p-értékét.



