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1. Kétszer dobunk egy szabályos érmével. Legyen az X valószínűségi változó értéke 1, ha az első dobás
fej, egyébként pedig legyen az értéke 0, valamint legyen Y a dobott fejek száma összesen.
(a) Határozzuk meg a pX|Y (x|y) feltételes súlyfüggvényt.
(b) Határozzuk meg X várható értékét az

(i) Y = 0, (ii) Y = 1, (iii) Y = 2
feltételek mellett.

2. Kétszer dobunk egy szabályos dobókockával. Jelölje X a dobott számok között a hatosok, Y pedig
a páros számok számát.
(a) Határozzuk meg a pX|Y (x|y) feltételes súlyfüggvényt.
(b) Határozzuk meg X várható értékét az

(i) Y = 0, (ii) Y = 1, (iii) Y = 2
feltételek mellett.

3. Egyenletes eloszlás szerint választunk egy számot 0 és 1 között; jelölje ezt X. Ezután kétszer dobunk
egy olyan érmével, aminél a fej valószínűsége éppen X. Jelölje Y a dobott fejek számát.

(a) Határozzuk meg a pY |X(y|x) feltételes súlyfüggvényt.
(b) Határozzuk meg Y várható értékét az

(i) Y = 0, (ii) Y = 1, (iii) Y = 2
feltételek mellett.

4. Legyen az X valószínűségi változó egyenletes eloszlású 1 és 2 között, valamint legyen Y egy expo-
nenciális valószínűségi változó, melynek paramétere X.
(a) Határozzuk meg az fX|Y (x|y) feltételes sűrűségfüggvényt.
(b) Határozzuk meg az E(Y |X = x) feltételes várható értéket minden x ∈ [1, 2] szám esetén.

5. Az X és Y valószínűségi változók együttes eloszlásfüggvénye

FX,Y (x, y) =



xy(x+ y)

2
, ha 0 < x ≤ 1 és 0 < y ≤ 1,

x+ x2

2
, ha 0 < x ≤ 1 és y > 1,

y + y2

2
, ha x > 1 és 0 < y ≤ 1,

1, ha 1 < x és 1 < y

0, különben.

(a) Határozzuk meg az FX|Y (x|y) feltételes eloszlásfüggvényt.
(b) Határozzuk meg az fX|Y (x|y) feltételes sűrűségfüggvényt.
(c) Határozzuk meg az E(X|Y = y) feltételes várható értéket minden szóbajövő y ∈ R szám esetén.

6. Az X és Y valószínűségi változók együttes sűrűségfüggvénye

fX,Y (x, y) =

{
1/4, ha 1 < x < 3 és 2 < y < 2x

0, különben.



(a) Határozzuk meg az fY |X(y|x) feltételes sűrűségfüggvényt.
(b) Határozzuk meg az E(Y |X = x) feltételes várható értéket minden x ∈ [1, 3] szám esetén.
(c) Határozzuk meg a P(X < 2) valószínűséget.

7. Az (X, Y ) folytonos valószínűségi vektorváltozó egyenletes eloszlású az x-tengely, az y = sinx görbe
és az x = π/2 egyenes által határolt véges területen.
(a) Határozzuk meg az fY |X(y|x) feltételes sűrűségfüggvényt.
(b) Határozzuk meg az FY |X(y|x) feltételes eloszlásfüggvényt.

8. Az X valószínűségi változó eloszlásfüggvénye

FX(x) =


0, ha x ≥ 2,
x2

4
, ha 0 < x ≤ 2

1, ha x ≥ 2,

valamint X ismeretében Y egyenletes eloszlású a [0; 1/X] intervallumon. Adjuk meg a P(Y < 1)
valószínűséget.

IMSc-pontos feladat.

9. Legyenek X és Y független, standard normális eloszlású valószínűségi változók. Tekintsük az

A =
{
az (X, Y ) vektor hosszúsága kisebb, mint 2

}
és

B =
{
|X| és |Y | közül valamelyik legalább kétszer akkora, mint a másik

}
eseményeket. Határozzuk meg a P(A ∩B) valószínűséget.


