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8. Gyakorlat
Kovariancia, egyitittes stirtiségfiiggvény

. Legyenek X ~ U(0;3) és Y ~ U(—1;4) fiiggetlen valésziniiségi valtozok. Hatdrozzuk meg az aldabbi

mennyiségeket:

a) P(X <Y)=? b) P(X +Y =1) =2 ) P(XY < 1) =2

. Legyenek XY ~ U(0;1) fuggetlenek, Z =2X 4+ 1,V =3Y.P(V < Z) =?

. Legyen X és Y egyiittes stirtiségfiiggvénye

2z +9%) ha0<z<1és0 1
(a) PIX+Y <1) =" (d) E(X)=?
(b) P(X2<Y)=?
(¢) Adjuk meg X ésY perem-siiriiségfiiggvényét. (e) Fiiggetlen-e X és Y?

. Az (X,Y) folytonos valésziniiségi vektorvaltozé eloszlasfiiggvényérdl tudjuk, hogy minden 0 < = < 1

és |y| < 1 esetén

a:y3 +x

—

Az X értékkészlete a [0, 1] intervallum, mig Y értékkészlete a [—1, 1]. Mennyi a val6sziniisége, hogy az
(X,Y) par az A(0,0), B (%, 0), C (%, —%) csucspontok dltal meghatdrozott haromszog belsejébe esik?
(Segitség: az egylittes silirliségfiggvény hasznos.)

Fxy(z,y) =

. Legyen X és Y egyiittes stirtiségfiiggvénye

‘ a(4a:+y)+b:vy+% ha0<z<1,0<y <1,
fxy (@ y) H{ 0 egyébként.

valamilyen a és b valds szamok esetén. Milyen a és b értékek esetén lesznek X és Y fliggetlen valdszi-
niiségi valtozok?

. Az (X,Y) folytonos valdszinliségi vektorvaltozd egyenletes eloszldst az z tengely és az y = sin(x)

szinuszgorbe altal a (0,0) és a (7, 0) pontok kozott hatdrolt teriileten. Hatarozzuk meg X és Y egyiittes
striiségfiggvényét, valamint X perem-striségfiiggvényét.

10.

Egy kalapban egy-egy cédulara fel vannak irva az 1, 2, 3 szdmjegyek. Egymés utan, visszatevés nélkiil
kivesziink két cédulat. Legyen X az els6, Y a masodik htzas eredménye.

a) cov(X,Y) =7 D) cov(X,X)=? c)cov(Y,Y)=? d) Fiiggetlen-e X és Y?

. Legyen X olyan valdszinfiségi valtoz6, amire E(X) = 2, E(X?) = 5 és E(X?) = 14. Szamitsuk ki

cov(X, X? — 4X + 4)-et. Fiiggetlen-e X — 2 és (X — 2)??

. Két kockaval dobunk, X az egyesek szama, Y a méasodiknak dobott szam. Adjuk meg X és Y kovari-

anciajat.

Bizonyitsuk be, hogy ha X és Y azonos (és véges) szérasu valészintliségi valtozok, akkor X + Y és
X —Y kovarianciaja 0.

IMSc-feladat legkdzelebb jovd héten lesz.



