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1. Sikbarajzolhatok-e az alabbi grafok?

TR

2. Van-e olyan sikbarajzolhato, egyszeri graf, amelyben minden pont foka legalabb 67

3. Rajzoltam egy 10 csiicsi fat, de elveszitettem. Rajzoljuk le a dualisét.

4. Sikbarajzolhatok-e az alabbi grafok?

R

5. Legyen G egy 13 pontu egyszerd graf. Bizonyitsuk be, hogy G és a komplementere koziil legalabb az
egyik nem sikbarajzolhato. (ZH, 2005. december 19.)

6. Van-e olyan egyszert, sikbarajzolt graf, aminek feleannyi csticsa van, mint a dualisanak?

7. Egy mezén k haz és k kat all. Minden haztol pontosan 4 (kiilonbozs) kathoz vezet ut (méghozza
kozvetleniil, vagyis mas hazak vagy kutak érintése nélkiil). Mutassuk meg, hogy biztosan van két olyan
ut, amelyek keresztezik egymaést.

8. A G grafban minden pont foka legfoljebb harom. Tudjuk tovabba, hogy G minden kore legfoljebb 5 élt
tartalmaz. Mutassuk meg, hogy G sikbarajzolhaté. (ZH, 2006. november 30.)

9. Sikbarajzolhatok-e az alabbi grafok?

i R

10.a) A G egyszert, sikbarajzolhato grafban minden pont foka legalabb 5. Mutassuk meg, hogy ekkor
G-nek legalabb 12 darab 5 fokd cstcsa van.
b) Igaz-e ez az &llitas 12 helyett 13-mal?

11. Rajzoljunk olyan 2, 3, illetve 4 csticst sikbarajzolt grafot, ami izomortf a sajat dualiséaval.

12. Egy egyszert, Osszefiiggd, sikbarajzolt grafnak ugyanannyi csicsa van, mint a duélisainak. Mutassuk
meg, hogy a grafban van harom éld kor.

13. Tegyiik fel, hogy a G = (V, E) egy olyan egyszert graf, aminek E élhalmaza elGall az Fy, Eo, E3 disz-
junkt élhalmazok uniojaként. Utobbiakra teljesiil, hogy a (V) Ey), (V, Ey) és (V, E3) részgrafok mindegyike
a G egy feszit6faja. Bizonyitsuk be, hogy ekkor G' nem sikbarajzolhat6. (ZH, 2005. december 8.)

14. Minimalisan hany élkeresztezéssel lehet lerajzolni a Ky 4 (négy haz, négy kut) grafot, ha harom ¢l nem
talalkozhat kozos pontban?

15. Egy grafot nevezziink kiilsikgrdfnak, ha lerajzolhato a sikba (élkeresztezések nélkiil) tigy, hogy minden
csucs rajta van az egyik (példaul a kiils§) tartoménynak a hataran. Mutassuk meg, hogy egy graf akkor
és csak akkor kiilsikgraf, ha nem tartalmaz sem a K,, sem a Kj 3 graffal topologikusan izomorf részgrafot.



