BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I. — MASODIK GYAKORLAT
25. kurzus, 2013. szeptember 17.

1. Legyen V = R? a sikvektorok halmaza. Ertelmezziik V-n a @ vektordsszeadast és a vektorok valos

szammal valé ® szorzasat a kovetkezSképpen: 1 @ Tr) _ (Tt és A\ ©® ) = Ay .
n Y2 Y1ty Yy A-x

Dontsd el, hogy a V halmaz a most definialt © és © mivelettel vektorteret alkot-e! (ZH, 2010. oktober 21.)

2. Hatarozzuk meg annak a siknak az egyenletét, amely atmegy a P(3;1; —1) ponton és nincs kozos pontja
az alabbi egyenletrendszerekkel megadott e; és ey egyenesek egyikével sem. (ZH, 2011. oktober 20.)
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3. Az A(2;5;1), B(5;7;4), C(6;4;2) és D(9;7;5) pontokra adjuk meg az ABCD tetraéder ABC' lapjahoz
tartozo magassagvonalanak egyenletrendszerét! (Egy tetraéder egy lapjahoz tartozo magassagvonala alatt
a lap sikjara meréleges és a lapra nem illeszkedd csticson athalado egyenest értjiik.) (ZH, 2011. december
5.)

4. Legyen V = R a valés szamok halmaza. Ertelmezziik V-n a @ vektordsszeadast és a vektorok valos
szammal val6 ® szorzasat a kovetkezSképpen:

uPbv = ut+v+1
AOV = Av+ -1

Dontsd el, hogy a V' halmaz a most definialt @& és © mivelettel vektorteret alkot-e! (ZH, 2006. november
9.)

5. Vektorteret alkotnak-e az alabbi halmazok?
a) Valos egyiitthatos polinomok a szokésos Osszeadéssal és szammal valo szorzassal
b) Pontosan n-edfoku valos egyiitthatos polinomok a szokasos Gsszeadassal és szammal vald szorzéassal
c¢) Legalabb n-edfoku valos egytitthatos polinomok a szokasos sszeadassal és szammal valo szorzassal
d) Legfeljebb n-edfoku valos egyiitthatos polinomok a szokasos Osszeadéassal és szammal valo szorzassal

6. Hatarozzuk meg annak a siknak az egyenletét, amely atmegy a P(1;3;4) és a Q(3;6;10) pontokon és

parhuzamos az ‘7”3;9 =y +4 = £ egyenletrendszert egyenessel! (ZH, 2012. december 3.)

7. Legyen V' a pozitiv valos szamok halmaza. Minden u, v € V esetén legyen ud®v = u-v (vagyis @ a pozitiv
valos szamok szorzasét jeloli!) és minden A € R skalar, valamint minden v € V esetén legyen A ® v = v*.

Déntsd el, hogy a V' halmaz a most definialt & és ® mitvelettel vektorteret alkot-e!

8. Bizonyitsd be, hogy tetsz6leges V' vektortérben minden v € V' és A € R skalar esetén igazak az alabbi
allitasok!
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d) Ha A -v =0, akkor A = 0 vagy v = 0.
9%, Tekintsiik az alabbi harom egyenlettel adott sikokat!

204+3y—2 = 6
rT—3y+22 =5
dr — 3y +pz = ¢
a) Add meg a p és ¢ paraméterek értékét ugy, hogy az alabbi egyenlet sikok egy egyenesre illeszkedjenek!
b) Most tgy valaszd meg p és g értékét, hogy a sikoknak ne legyen kozos pontjuk! (Azaz ne legyen olyan
pont, amelyik mindharom sikra illeszkedik.)

¢) Az eddigieken kiviil milyen helyzetben lehet egyméshoz képest harom sik a térben? Ezek koziil melyek
valésulhatnak meg p és ¢ alkalmas megvalasztasaval?



