Algojaték 2025 Vegyes feladatok, gyakorlas 10. gyakorlat

Ketten jatszanak két kupac kavicesal. Az egyik kupacban n;, a masikban n, darab kavics van,
ni,ne € Ny. A soron kévetkezs jatékos vagy elvesz az egyik, altala valasztott kupacboél valamennyi,
de legaldbb egy darab kavicsot, vagy pedig mind a két kupacbél elvesz ugyanannyi, de legalabb egy
darab kavicsot. Az a jatékos veszit, aki nem tud lépni. Hatarozzuk meg minden ny,ny € {1,2,...,6}
esetén az (ny,ng) allas Grundy-szamaét.

Harom hitelez6 osztozik egy 100-nagysagi vagyonon. A hitelez6k dsszkovetelése 200. Tudjuk, hogy a
hitelez6k x1 = 10, x5 = 30, illetve x3 = 60 fabatkat kaptak. El6fordulhatott-e ez

a) az aranyos, b) a sorban &llasos,
c) az egyenletes nyereség, d) az egyenletes veszteség,
e) a kelmeszabéaly-konzisztens

szétosztasi szabalyok szerinti szétosztéas esetén? Amelyik esetben igen, ott hatarozzuk meg a hitelezék
koveteléseinek Osszes lehetséges értékét.

Ot jatékos, A, B, C, D és F licital két targyra s-re és t-re. Minden jatékos
legfeljebb egy targyat kaphat. A beérkezett liciteket a jobb oldali tabléazat
mutatja.
a) Hatarozzuk meg, hogy a Clarke-szabélyos Vickrey—Clarke-Groves-
mechanizmussal torténd arverezés soran kik lesznek a nyertesek, mit
fognak 6k kapni és mennyit kell fizetniiik ezért?
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b) Mi lesz a véalasz akkor, ha két példany is rendelkezésre all az s targybol?

Héarom jatékos osztozik ardnyosan a [0,1) intervallumon a Fink-eljaras segitségével. A jatékosok
a sorszamuk szerinti névekvd sorrendben érkeztek, és minden vagéas mitveletnél a lehets legbalrabb
vagtak. Tudjuk, hogy az elss jatékos értékels eloszlasfiiggvénye fi(x) = = és hogy 6 az eljaras végén
egy [a,b) U [c,d) alaki részt kapott, ahol 0 < a < b < ¢ < d < 1. Hatérozzuk meg a, b, ¢ és d Osszes
lehetséges értékét.

Egy tengeralattjaro egy (3 x 3)-as racs két oldalszomszédos mezgjén all. Egy bombézo repiil6géprdl,
ahonnan nem latszik a viz alatti jarmi, bombéat dobnak a kilenc mezé valamelyikére. Ha a bombazo
eltaldlja a tengeralattjarot, akkor 1 pontot kap, a tengeralattjaré viszont ekkor 1 pontot veszit, ha
azonban a bombéz6 nem talalja el a tengeralattjarot, akkor a tengeralattjaro kap 1 pontot, a bombazo
pedig veszit 1 pontot. Hatarozzuk meg a jatékosok egy-egy tetszdleges maximin stratégiajat.

A tablara felirtunk egy pozitiv egész szamot. Két jatékos felvaltva lép. A soron kiovetkezd jatékos atirja
a tablan 16v6 n szamot (n — 1)-re vagy |[n/2]-re. Az a jatékos veszit, aki az 1-et irja fel. Hatarozzuk
meg az n fiiggvényében, hogy kinek van nyerg stratégiaja.

Kozeledik a vizsgaid@szak a Biibdjtudoményi és Magiaelméleti Egyetemen. A Bevezetés a Szammisz-
tikaba 1 tantéargybol a félév soran minden magiatanonc kiilonbéz6 pontszamot szerzett. Fémagus
Tamas a szoébeli vizsgira n tanonchoz n vizsgaztatot rendelt ki, akiket egy stabil péarositas szerint
szeretne Osszerendelni. A vizsgaztatok egyetértésben a magasabb pontszamiu tanoncok vizsgaztatasat
preferaljak, a tanoncoknak viszont egyéni rangsoruk van a vizsgaztatokrol, amit eldzetesen leadtak.
(Mindkét oldal rangsorai teljesek.) A tanoncok maximélis kiszolgalasa érdekében Fémagus Tamés
elrendelte, hogy a vizsga megkezdése el6tt modositasi kérelmeket nytjthatnak be: megneveznek két
vizsgaztatot és kérik, hogy azok cseréljenek helyet a sajat preferencialistdjukban. Tamas a kérések
kiszolgalasaval Magus Misit bizta meg: Misi el6z6 nap este polinomialis idében feldolgozhatja a le-
adott listakat, a helyszinen viszont minden beérkezd kérés utan O(nlogn) lépés megtételével ki kell
hirdetnie egy 1j, az aktualis preferenciaknak megfelels stabil parositéast. A tanoncok tetszélegesen sok
kérést intézhetnek Misihez. Segits Misinek megoldani a feladatat!



