Bevezetés a Szamitaselméletbe 11.
3. gyakorlat

1. Hatarozd meg az alabbi grafok élkromatikus 2. Az alabbi grafokrol dontsd el, hogy

szamat! perfektek-e!

a) b) a) b)
3. Hatarozd meg az aldbbi grafban v(G)- 4. Jelolje Dg azt a 18 éld grafot, amit agy ka-
t, a filiggetlen élek maximélis szamat, phatunk egy 9 hosszisaga korbél, hogy a kor-
tovabba 7(G)-t, a minimalis lefog6 pon- ben méasodszomszédos pontokat is 6sszekotjiik.

thalmaz méretét! (ZH, 2003. marcius 27.) Allapitsuk meg, hogy Dy perfekt graf-e! (ZH,
2004. méarcius 25.)

5. Hatarozd meg a 2007 csicsu teljes graf él-
kromatikus szamat!

6. a) Legyenck egy G graf csicsai azok a 10'°-nal nem nagyobb pozitiv egész szamok, amelyeknek
van 20-nal kisebb primosztoja. G két csticsa pontosan akkor alkot élet, ha a megfelel§ pozitiv egészek
relativ primek. Allapitsuk meg G kromatikus szimanak értékét! (ZH, 2002. junius 4.)

b) Igaz-e, hogy G perfekt?

7. Tegyiik fel, hogy a G grafnak n = 9999 pontja van, legyen a maximaélis fokszama A(G) = 2006,
élkromatikus szama pedig x.(G) = 2006. Bizonyitsuk be, hogy G-nek van 2006-nal kisebb fokszamu
csucsal! (ZH, 2006. marcius 30.)

8. a) Tegyiik fel, hogy a G paros grafnak n = 5000 + 5000 pontja van és minden pont fokszama
ugyanannyi = A(G) = 2006. Bizonyitsd be, hogy G-ben van teljes parositas!

b) Bizonyitsd be, hogy minden reguléris paros grafban van teljes parositas! (Egy graf reguldris,
ha minden pont foka ugyanannyi.)

c¢) A sakktablan véletlenszerten elhelyezziik a 32 sakkfigurat. Végiil azt vessziik észre, hogy min-
den sorba és minden oszlopba éppen 4 figura keriilt. Bizonyitsd be, hogy a figurak koziil kivalaszthato
8 gy, hogy minden sorban és minden oszlopban éppen 1 van a kivalasztottak koziil!

9. a) Bizonyitsd be, hogy ha G paros graf élgrafja H, akkor w(H) = A(G)! (G élgrafjan azt a H
grafot értjiik, melynek csticsai G élei és két ilyen csicsot akkor kotiink 6ssze H-ban, ha G-ben volt

kozos csicsa a két hozzajuk tartozo élnek.)
b) Bizonyitsd be, hogy ha G paros graf élgrafja H, akkor H perfekt!

10. Legyen G, az a graf, amit 4gy kapunk, hogy felosztjuk a K, , teljes paros graf egy uv élét, azaz
toroljik uv-t és bevezetiink egy 1j = csicsot, illetve az xu és zv éleket. Adjuk meg az Gsszes olyan
pozitiv egész n szamot, melyre G, perfekt! (ZH, 2006 marcius 30.)

Konnyt kezdet: http://www.ouverture-facile.com/start/index.html



