Bevezetés a Szamitaselméletbe 1.
12. gyakorlat

1. Egy fa Priifer-kodja 100 tagu és csupa ugyanolyan szambol 4ll. Rajzold fel a fat!

2. a) Rajzoltam egy tiz csticsu fat, de elveszitettem. Rajzold le a duélisat!
b) Bizonyitsd be, hogy tetszileges két n csucsu fa gyengén izomorf.

3. Egy 10 cstucsu fa Priifer-kodja csupa kiilonb6z6 szamot tartalmaz. Rajzold le a
fat (a pontok szamozasa nélkiil)!

4. Rajzolj két gyengén izomorf grafot, amelyekre teljesiil, hogy az egyikben a leg-
nagyobb foku pont foka legalabb 100-zal nagyobb, mint a méasikban.

5. Hany kiilénb06z6 olyan feszit6taja van az 1, 2, 3, 4 illetve 5 csticscimkékkel ellatott
K teljes grafnak, amiben az 1 cimkeéjii csics nem elséfoka? (ZH, 2005. december
18.)

6. Egy mezén k haz és k kat all. Minden haztol pontosan 5 (kiilonb6z6) kuthoz
vezet 1t (méghozza kozvetleniil, vagyis mas hazak vagy kutak érintése nélkiil). Mu-
tassuk meg, hogy biztosan van két olyan tt, amelyek keresztezik egymast! (ZH,
2003. december 11.)

7. Hany kiilonb6z6 olyan graf létezik n cimkézett ponton, amelyben az élek szama
valamilyen n — 1-nél kisebb fix k szdm és amiben pontosan n — k — 1 izolalt pont
van? (Egy csucsot izolalt pontnak neveziink, ha egyetlen él sem indul ki beldle.)
(ZH, 1999. december 9.)

8. Bizonyitsd be, hogy ha egy Osszefiiggd graf minden élének a koltsége kiilonboza,
akkor egyértelmi a minimalis koltségii feszitGfaja.

9. Legyen K teljes graf az 1,2,...100 cimkéji csiicsokon az alabbi élsilyokkal. Az
olyan élek, melyek mindkét végpontjanak cimkéje legfeljebb 50, egy egység sulytak.
Az olyan élek, melyek mindkét végpontjanak cimkéje nagyobb, mint 50, két egység
siulyuak. Az olyan élek sulya, amelyeknek egyik végpontcimkéje legfeljebb 50, a
masik pedig nagyobb 50-nél, harom egység siulytak. Hany kiilonb6z6, miniméalis
silyt feszitéfa adhatd meg a fenti modon élsilyozott K graftban?

10*. Mutasd meg, hogy a K33 grafnak nem lehet absztrakt dualisa.



