Diszkrét matematika
4. gyakorlat

1. Dontsiik el, hogy lerajzolhatol-e az alabbi abrak egy vonallal, a ceruza felemelése nélkiil. Amelyik igen, azt rajzoljuk
is le igy.

2. Bejarhato-e a 4 x 4-es, illetve az 5 x 5-0s sakktabla 16lépésben tgy, hogy minden mezére pontosan egyszer 1épiink
ré és visszatériink a kiindulési mezére? Mi a helyzet, ha nem kell visszatérni a kiindulasi mezére?

3. Egy 20 tagu tarsasagban mindenki ugyanannyi embert ismer a tobbiek koziil. Bizonyitsd be, hogy le tudnak iilni
egy kor alaku asztal koré vagy tgy, hogy mindenki ismeri a szomszédjait, vagy gy, hogy senki sem ismeri egyik
szomszédjat sem.

4. Van-e Hamilton-kér az alabbi grafokban? Es Hamilton-tut?
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5. ElkészithetG-e egy 4 x 4-es, 1 cm-es élhosszisagn mezdkbdl 4llo négyzethaldé 8 db 5 cm-es zsinordarabbol (ollo
hasznalata nélkiil)? Es 5 db 8 cm-es darabbol?

6. Hatarozzuk meg az alabbi grafokban v(G)-t, a fiiggetlen élek maximalis szamat.
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7. Bizonyitsuk be, hogy minden k-regularis paros grafban (k > 1) van teljes parositas. (Egy graf k-regularis, ha
minden pontjanak a foka k.)

8. Lassuk be, hogy minden fa paros graf, és legfeljebb egy teljes parositasa lehet.

9. Legyen G egy egyszerii, osszefliggd paros graf, melynek mindkét pontosztalyaban n pont van, és az egyik pontosz-
talyaban minden pont foka kiilonb6z6. Mutassuk meg, hogy G-ben van teljes parosités.



