Bevezetés a szamitaselméletbe 1. Wiener Gabor

wiener@cs.bme.hu

6. gyakorlat
Menger-tételek, tobbszords 0sszefliggség

Hanyszorosan pont- illetve élosszefligg6ek az alabbi grafok?

a) n hosszu kor
b) n hosszu Gt
c) K,

d) Knn

e) Kmn

Legyen G egy graf, melyet gy kaptunk, hogy egy k-szorosan 6sszefiigg6 grafhoz hozzavettiink egy Uj,
legaldbb & fokd cslcsot. Mutassuk meg, hogy ha G egyszer(i gréf, akkor k-szorosan dsszefliggd.

Mutassuk meg, hogy egy k-szorosan 6sszefliggd n pontl grafnak legalabb ’“7” éle van.
Bizonyitsuk be, hogy ha egy graf legalabb % -szeresen 0sszefligg0, akkor van benne Hamilton kor.

Legyen k < n — 1. Bizonyitsuk be, hogy ha egy n pont( egyszer( grafban minden pont foka legalabb %’“‘2
akkor a gréaf k-szorosan dsszefiiggé.

. Tetszbleges k < [ egészekre konstrualjunk olyan grafot, amely k-szorosan pontosszefligg6 és I-szeresen

élosszefiiggd.

Mutassunk olyan grafot, amely kétszeresen, de nem haromszorosan dsszefiigg6, haromszorosan, de nem
négyszeresen élosszefliggd és legalabb négy él megy ki minden pontbél.

10.

11.
12.

13.

Legyenek A, B és C diszjunkt, r elem{ halmazok. Készitsiink egy G grafot gy, hogy a cstcsainak halmaza
legyen AUBUC, és két csucsot akkor kdsstink éssze éllel, ha nem ugyanabba a halmazba esnek. Hatarozzuk
meg azt a maximalis k& szamot, melyre G k-szorosan 6sszefiigg6.

Mutassuk meg, hogy ha G egy egyszer( sikgraf, akkor nem lehet hatszorosan 6sszefliggd.

Legfeljebb hany élet lehet elhagyni a 10 csucsu teljes grafbél gy, hogy a maradék graf négyszeresen élossze-
fligg6 legyen?

Bizonyitsuk be, hogy 3-regularis grafokra az él- és pontdsszefiigg6ségi szamok megegyeznek.

Adott egy k-szorosan 6sszefiiggd graf, benne két diszjunkt ponthalmaz A = {a1,...,ax} és B = {b1,...,bi}.
Bizonyitsuk be, hogy van k pontfliggetlen Gt, melynek egyik vége az A-beli, masik vége B-beli!

Egy térképen A orszaghol B orszagba el lehet jutni akkor is, ha a kontinens barmely (A-td1 és B-t8l kiilonb6zd)
10 orszaga lezarja hatarait. Bizonyitsuk be, hogy ha minden hatar nyitva van akkor 11 vandor eljuthat A-bol
B-be Ugy, hogy A-n és B-n kiviil nincs olyan orszag, amelyben egynél tébb vandor fordult meg.



