BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE II.
KILENCEDIK GYAKORLAT, 2026. prilis 28.

1. Legyen G egyszerd, 0sszefiiggd paros graf, melynek mindkét osztdlya n csicsu, és az egyik
osztalyban minden csucs foka kiilonboz8. Mutassuk meg, hogy G-ben van teljes parosités.

2. Hatdrozzuk meg a jobbra l4that6 graf élkromatikus szamat.

3. Hatdrozzuk meg az alédbbi grafok élkromatikus szamat.
a) Cg, vagyis a 6 csticst kor komplementere; (ZH, 2013. m4jus 16.)
b) K11, vagyis a 11 csucsu teljes graf.

4. Egy tiznapos uidiilés szervezdje az uidiilés mind a tiz napjara felajanl tizenhat lehetséges program koziil pon-
tosan 6tot. Ugyanazt a programot sohasem ajinlja fel két egymast kovetd napra. Mutassuk meg, hogy biztosan
kivélaszthat6 minden napra az aznapra felajanlott programok egyike gy, hogy csupa kiilonboz6 programot va-
lasszunk ki. (ZH, 2010. majus 18.)

5. 64 kockacukorbdl épitettiink egy (4 x 4 x 4)-es nagyobb kockat (amelynek tehdt az élhosszisdga 4 kockacu-
kornyi). A GG graf csucsai legyenek a kockacukrok, két kiilonboz6 csucs pedig akkor legyen szomszédos G-ben,
ha a megfeleld két kockacukor k6z6s lap mentén szomszédos az épitményben. Hatdrozzuk meg x.(G)-t. (ZH,
2011. marcius 17.)

6. Hatdrozzuk meg annak az (5 csudcsu €s 10 €l{i) grafnak az élkromatikus szamat, melyet egy 6t hosszu korbdl az
élek megdupldzdsaval kapunk.

7. A 10 csicsd G graf két (kozos csics nélkiili) 5 pontu ttbol késziilt tigy, hogy az egyik it minden csucsat
osszekotottitk a masik Gt minden csdcsdval. Hatdrozzuk meg x.(G)-t. (ZH, 2012. mércius 12.)

8. A GG egyszer( graf v csicsdnak foka 2, a tobbi pont foka 3. Hatdrozzuk meg x.(G)-t. (ZH, 2016. dprilis 28.)

9. Egy 5 csucst teljes graf egy Hamilton-korének az éleit helyettesitsiik két-két parhuzamos éllel. Hatdrozzuk
meg az igy kapott (5 csticsu €s 15 €ll) graf élkromatikus szamat. (ZH, 2022. jinius 1.)

10. Valaki talalomra szétosztott egy pakli francia kértydt 13 darab 4 lapbdl all6 csomagba. Bizonyitsuk be, hogy
ekkor mindegyik csomagbdl kivdlaszthat6 egy lap ugy, hogy a kivdlasztott lapok kozott mindegyik fajta figurabdl
éppen egy legyen (vagyis egy 2-es, egy 3-as, stb., egy dsz).

11. Egy egyszerii G grafban egy cstcs fokszdma 1, az 6sszes tobbi csics fokszdma pedig 2025. Hatdrozzuk meg
G élkromatikus szamat. (ZH, 2025. majus 12.)

12. a) Mutassuk meg, hogy a 19 résztvevss kormérkdzéses bajnoksagok lebonyolithatok 19 forduléban. (Minden
csapat mindenki méssal egyszer jatszik, egy forduloban egy csapat legfeljebb egyszer 1éphet pélyara.)
b) Mutassuk meg, hogy a 20 résztvevis kormérkdzéses bajnoksagok is lebonyolithaték 19 forduléban.

13. Bizonyitsuk be, hogy az m éld G grafban fenndllnak az aldbbi Osszefiiggések.
a) Xe(G) +v(G) <m+1 b) X(G) - v(G) = m

14. A kilenc csticst G egyszer( grafban 6t csics foka 4, a maradék négy csics foka 3. Igazol-
juk, hogy v(G) = 4.

15. a) Mutassuk meg, hogy ha GG 3-reguldris graf, aminek van Hamilton-kore, akkor . (G) = 3.
b) Bizonyitsuk be, hogy a jobbra lathat6 Petersen-grafban nincs Hamilton-kor.

16. Legyen G egy 20 csucst egyszer( graf, amelyben minden pont foka 8. Legyen v a G egy tetsz6leges csticsa
és jelolje G — v azt a grafot, amelyet G-bdl a v (és az 6sszes v-re illeszkedd €l) torlésével kapunk. Bizonyitsuk
be, hogy x.(G — v) = x.(G). (ZH, 2009. marcius 23.)

17. Egy szigeten n torzs él, foldmiveléssel és vadaszattal foglalkoznak. Belvillongdsok miatt a Foldmivelésiigyi
Minisztérium felosztja a szigetet n egyenld teriileti parcellara, hogy minden torzs egyet-egyet kapjon. Ugyanezt
teszi a Vaddszati Minisztérium is, nem tudva a mar 1étez6 felosztasrél. Bizonyitsuk be, hogy a parcelldk kioszt-
hatok ugy, hogy minden torzs foldmiivelési és vadaszati parcelldjanak legyen kozos része.



