BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1.
NYOLCADIK GYAKORLAT, 2026. aprilis 16.

1. a) 7 lany (AB, ..., G) és 6 fin (1-t6l 6-ig) ért hazasulandé
korba egy indian torzsben. A torzsténok felmérte, hogy ki kivel
hajlando frigyre 1épni: eredményei a jobb oldali tablazatban lat-
hatok. A torzsfénok szeretne minden fitinak feleséget taldlni (ha
mar a lanyok kozil valaki ugyis biztos partdban marad). Lehetsé-
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b) Sajnos konkoly hullt G és 5 szeretd szivének tiszta buzajaba:
tobbé méar nem hajlandok egymaséi lenni. Oldjuk meg a feladatot
erre az esetre is. (ZH, 2011. majus 9. nyoman)
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2. Egy 20 cstuicstu G paros grafban 18 csics foka 5, a maradék 2 csics foka 3. Mutassuk meg, hogy G-ben
van teljes parositas.

3. a) Egy G = (A, B; E) péros graf két pontosztalya A = {ay,as,...,a9} 11101001
és B ={by,ba,...,bs}. Az a; és b; csticsok kozt pontosan akkor van él, ha 000100711
a jobbra lathaté matrix i-edik soranak j-edik eleme 1 (ahol 1 <i <9 és 11001101
1 < j <8). Adjunk meg egy maximalis parositdst és egy minimalis lefogd 01100101
ponthalmazt a gratban. (ZH, 2024. méjus 28.) 10010011

b) Adjuk meg egy maximélis fiiggetlen ponthalmazt és egy minimélis 10000011
lefogé élhalmazt is ugyanebben a gratban. 00010011
4. Egy 11 csticsu faban minden cstcs foka legfeljebb 3. Mutassuk meg, hogy 1 8 8 1 8 8 (1) (1)

a faban van 4 éli parositas. (ZH, 2015. aprilis 23.)

5. Az els6 feladatban szerepl6 torzsben egy korabbi évben 10 fit és 10 lany szeretett volna meghazasodni és
mindnyajan legaldbb 5 ellenkez6 nemii hdzasulandénak voltak hajlandok 6rok hiiséget eskiidni. Mutassuk
meg, hogy ekkor létre lehetett hozni 10 hazaspart.

6*. Egy 100 x 100-as sakktabldn kijelolink 30 mezét gy, hogy Osszefiiggd teriiletet alkossanak, vagyis
barmely kijelolt mez6bdl el lehessen jutni barmelyik mésikba dgy, hogy oldalszomszédos kijelolt mezdkre
léphetiink 4t (akdrhdnyszor). Mutassuk meg, hogy ekkor a kijelolt mez&kon mindig el lehet helyezni 8
darab 1 x 2-es domindt atfedés nélkiil gy, hogy minden dominé a sakktabla két szomszédos mez6jét fedi
le. (ZH, 2021. &prilis 30.)

7. Egy G = (A, B; F) paros graf két pontosztilya A = {ay,as,...,as}

és B ={by,by,...,bo}. Minden 1 <i<8és 1 < j <9 esetén a; akkor 001000100
legyen szomszédos b;-vel, ha a jobbra ldthaté matrix i-edik soranak és j- 001100000
edik oszlopanak keresztez6désében allé elem 1-es. Hatdrozzuk meg v(G), 110011001
azaz a fuggetlen élek maximalis szamanak, valamint o(G), azaz a lefogd 000100100
élek minimalis szamanak értékét, tovabba adjunk meg G-ben egy maxi- 001000100
malis fiiggetlen élhalmazt és egy minimélis lefogd élhalmazt. (ZH, 2025. 010010010
méajus 12.) 001000100

110001011

8. Egy 19 csticsu paros grafban 17 cstcs foka 6, a maradék 2 cstcs foka 3.
Mutassuk meg, hogy van a grafnak 9 élii parositasa.

9. Egy 100 cstcsi G grafban van teljes parositas. Mutassuk meg, hogy x(G) < 50. (ZH, 2010. oktéber 18.)
10. Egy G gréfra v(G) = 3 és 7(G) = 4. Mutassuk meg, hogy 3 < x(G) < 5.

11. Valaki taldlomra szétosztott egy pakli francia kartyat 13 darab 4 lapbdl all6 csomagba. Bizonyitsuk be,
hogy ekkor mindegyik csomagbdl kivalaszthaté egy lap gy, hogy a kivalasztott lapok koézott mindegyik
fajta figurdabdl éppen egy legyen (vagyis egy 2-es, egy 3-as, stb., egy asz).

12. A sakktablan taldlomra elhelyezve a 32 sakkfigurat azt vessziik észre, hogy minden sorba és minden
oszlopba éppen 4 figura keriilt. Bizonyitsuk be, hogy a figurdk kozil kivalaszthaté 8 gy, hogy minden
sorban és minden oszlopban éppen 1 van a kivalasztottak koziil.



