BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1.

HETEDIK GYAKORLAT, 2025. marcius 25.
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1. A jobbra lathaté G graf azonos a HATODIK GYAKORLAT 2. feladataban ’i

latottal. Hatdrozzuk meg a(G) és o(G) értékét és adjunk meg G-ben egy F H
maximalis fliggetlen csicshalmazt és egy minimalis lefogd élhalmazt. h‘
M

2. A jobbra lathat6 G graf azonos a HATODIK GYAKORLAT 4. feladata- ‘H

ban latottal. Hatdarozzuk meg o(G) és o(G) értékét és adjunk meg G-ben V '

egy maximalis figgetlen csicshalmazt és egy minimalis lefogd élhalmaszt.

3. A 101 csticsu G graf egy 50 ponti és egy 51 ponti korbdl készilt gy, hogy az egyik kor minden
csicsat osszekotottitk a masik kor minden csticsaval. Hatérozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) érté-
két és adjunk meg G-ben egy maximalis fiiggetlen élhalmazt és csticshalmazt, valamint egy minimalis
lefogd csticshalmazt és élhalmaszt.

4. A 20 csticst G gréf élei koziil barhogyan is valasztunk ki 8-at, G-nek mindig van olyan csticsa, amire
legalabb ketto illeszkedik a kivalasztott élek koziil. Mutassuk meg, hogy ekkor barhogyan valasztunk
ki G élei kozil 12-t, G-nek mindig van olyan csiicsa, amire egy sem illeszkedik a kivalasztott élek
kozil. (ZH, 2021. majus 27.)

5. Bizonyitsuk be, hogy az n csicsi, hurokélmentes G grafban fennallnak az aldbbi Osszefiiggések.
a) x(G) +a(G) <n+1 b) x(G) - a(G) = n

6. A G graf csicshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,60}. Az 2,y € V(G) csticsok akkor legyenek
szomszédosak G-ben, ha x # y és x - y oszthaté 6-tal. Hatarozzuk meg a(G) és o(G) értékét és
adjunk meg G-ben egy maximélis fiiggetlen csticshalmazt és egy minimalis lefogé élhalmazt. (G
azonos a HATODIK GYAKORLAT 10. feladatdban mar latott graffal.)

7. A G egyszer(i graf csicshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,16}. Azz,y € V(G), x # y csicsok akkor
legyenek szomszédosak G-ben, ha z =y (mod 3), vagy ha x és y kozill az egyik a 16. Hatarozzuk
meg v(G), a(G), T(GQ) és o(G) értékét és adjunk meg G-ben egy maximalis fiiggetlen élhalmazt és
csucshalmazt, valamint egy minimalis lefogd csticshalmazt és élhalmazt.

8. A 8 cstcsu G grafot ugy készitjiik el, hogy egy 5 cstcsu teljes grafhoz hozzavesziink 3 izolalt
pontot, majd a kapott graf komplementerét vessziik. Hatarozzuk meg o(G)-t, a G-beli lefogd élek
minimdlis szdmat és adjunk meg G-ben egy minimadlis lefog6 élhalmazt. (ZH, 2023. junius 14.)

9. Legyenek a G egyszerii graf cstcsai az 1,2, ...,100 szamok, két kiillonb6z6 csiics pedig pontosan
akkor legyen szomszédos, ha koziiliikk a nagyobbik tobb, mint kétszerese a kisebbiknek. (igy példaul
G-ben a 20 nem szomszédos sem a 15-tel, sem a 40-nel, de az 5-tel és az 50-nel igen.) Hatérozzuk
meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét és adjunk meg G-ben egy maximélis fiiggetlen élhalmazt és
cstcshalmazt, valamint egy minimalis lefogd csticshalmazt és élhalmazt. (ZH, 2024. jinius 5. alapjén)
10. A G graf v csicsat nevezziik fontosnak, ha a v (és a ra illeszked6 élek) torlésével kapott G' grafra

a(G") < a(G) teljesiil. Legfoljebb hény fontos cstcsa lehet egy olyan 100 csticstt G grafnak, amelyre
a(G@) =107 (ZH, 2016. méjus 25.)

11. Igaz-e, hogy minden G egyszer(i grafnak van olyan szinezése x(G) szinnel, melyben (legalabb)
az egyik szinosztély a(G) csucsot tartalmaz?

12. Egy 50 csticsu egyszert grafban a maximalis fokszam 7. Mutassuk meg, hogy van a grafban 7
csucesu fiiggetlen ponthalmaz. (ZH, 2020. junius 3.)



