BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1I.
HETEDIK GYAKORLAT, 2015. oktober 20.,27.,29.

1. Intervallumgraf-e az 0t cstcsu 1t, az 6t csicsa kor, illetve a négy csicsia kor?

2. Hatarozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét a jobbra lathato G grafra és adjunk meg
egy maximalis fiiggetlen élhalmazt és csicshalmazt, valamint egy minimalis lefogd csiicshalmazt
és élhalmazt. (ZH, 2015. majus 3. alapjan)

3. Dontsiik el, hogy az alabbi grafok intervallumgrafok-e. (ZH, 2015. aprilis 23.)

4. Legyen G a szamegyenes kiovetkezd zart intervallumai altal meghatarozott intervallumgraf:
[1;3], [2;4], [8;11], [5;11], [4;9], [1;6], [2;7], [10;11]. Hatarozzuk meg a G graf x(G) kromatikus
szamat és w(G) klikkszamat.

5. Hatarozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét a jobbra lat- A B <
haté G grafra és adjunk meg egy maximélis fiiggetlen élhalmazt és D
csucshalmazt, valamint egy minimalis lefog6 csticshalmazt és élhal- E F

mazt. (ZH, 2012. majus 15. alapjan) ) c
6. A 2n ponti G egyszerd grafban minden pont foka legalabb n. |

Bizonyitsuk be, hogy G-ben van teljes parositas. 9 K v

7. a) Legyen M egy maximalis parositas a G egyszerd grafban és alljon az X csicshalmaz az
M-beli élek végpontjaibol. Bizonyitsuk be, hogy X lefogd ponthalmaz.
b) Bizonyitsuk be, hogy minden egyszerti G gratban 7(G) < 2v(G) teljesiil.

8. Bizonyitsuk be, hogy az n csiicsii, hurokélmentes G gratban fennallnak az aldbbi 6sszefiiggések.
a) X(G)+a(G)<n—+1 b) x(G) - a(G) > n

9. Tekintsiik azokat az intervallumokat a szdmegyenesen, amelyeknek mindkét végpontja 1 és 100
kozotti egész szam, a hosszuk legalabb 1 és legfoljebb 4, valamint legalabb az egyik végpontjuk
paros szam. Hatarozzuk meg az ezek altal meghatarozott intervallumgraf kromatikus szamat.
(ZH, 2011. majus 9.)

10. Intervallumgraf-e a jobbra lathato graf? (ZH, 2007. aprilis 16.) '<I>—<I>'

11. A G graf csticshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,60}. Az x,y € V(G) cstcsok akkor legyenek
szomszédosak G-ben, ha x # y és x - y oszthatd 6-tal. Hatarozzuk meg v(G), vagyis a G-beli
fiiggetlen élek maximélis szaméanak értékét. (ZH, 2009. marcius 23.)

12. A 2k + 1 pontu, egyszerii G grafban minden pont foka legalabb k. Hatérozzuk meg v(G)
értékét. (ZH, 2003. majus 13. nyoman)

13. Egy adott intervallumrendszerhez tartozé intervallumgraf kromatikus szama 10. Mutassuk
meg, hogy ha az intervallumrendszerbél torliink néhany olyan intervallumot, melyek kozt semelyik
haromnak nincs k6zos pontja, akkor a visszamaradé intervallumrendszerhez tartozo intervallum-
graf kromatikus szama legalabb 8. (ZH, 2014. méarcius 20.)



