BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1.
HATODIK GYAKORLAT, 2022. marcius 29.

1. Intervallumgraf-e egy 0t csticsu 1t, egy 6t csucsu kor, illetve egy négy
csucsu kor?

2. a) Adjunk meg a jobbra lathat6 grafban egy maximalis parositast. (ZH,
2020. junius 3.)

b) Hatarozzuk meg a(G), 7(G) és o(G) értékét is a jobbra lathaté grafra
és adjunk meg egy maximalis fiiggetlen csicshalmazt, valamint egy mini-
malis lefogd csticshalmazt és élhalmazt.

3. Dontstik el, hogy az alabbi grafok intervallumgrafok-e. (ZH, 2015. aprilis 23.)

4. Hatdrozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét a jobbra lathaté G AI\D

grafra és adjunk meg egy maximaélis fiiggetlen élhalmazt és csticshalmazt, ‘ H
valamint egy minimélis lefogé csticshalmazt és élhalmazt. (ZH, 2015. majus

4. alapjén) v '

5. A 2n pontu G egyszerti grafban minden pont foka legalabb n. Bizonyit-

suk be, hogy G-ben van teljes parositas.

6. A 20 csicsu G graf élei kozil barhogyan is valasztunk ki 8-at, G-nek mindig van olyan csticsa, amire
legalabb ketto illeszkedik a kivalasztott élek kozil. Mutassuk meg, hogy ekkor barhogyan valasztunk ki
G élei koziil 12-t, G-nek mindig van olyan cstcsa, amire egy sem illeszkedik a kivalasztott élek kozil.
(ZH, 2021. majus 27.)

7. Bizonyitsuk be, hogy az n cstcsi, hurokélmentes G grafban fennallnak az aldbbi 6sszefliggések.

a) X(G) +a(G) <n+1 b) x(G) - a(G) > n
8. Intervallumgraf-e a jobbra lathaté graf? (ZH, 2018. majus 14.) D E E
9. Legyen GG a szamegyenes kovetkezo zart intervallumai altal meghatérozott
intervallumgraf: [1;3], [2;4], [8;11], [5;11], [4;9], [1;6], [2;7], [10; 11]. Hataroz-
zuk meg a G graf x(G) kromatikus szamat és w(G) klikkszamat. Y B C

10. A G gréf csicshalmaza legyen V(G) = {1,2,...,60}. Az z,y € V(G) cstcsok akkor legyenek
szomszédosak G-ben, ha x # y és x - y oszthat6 6-tal. Hatdrozzuk meg v(G), vagyis a G-beli fiiggetlen
élek maximalis szamanak értékét. (ZH, 2009. marcius 23.)

11. A 2k + 1 pont1, egyszerii G grafban minden pont foka legalabb k + 1. Mennyi v(G), a figgetlen
élek maximélis szdmanak értéke? (ZH, 2003. méjus 13.)

12. Egy adott intervallumrendszerhez tartozé intervallumgraf kromatikus szama 10. Mutassuk meg,
hogy ha az intervallumrendszerbdl torliink néhény olyan intervallumot, melyek kozt semelyik haromnak
nincs koézos pontja, akkor a visszamarado intervallumrendszerhez tartozé intervallumgraf kromatikus
szama legaldbb 8. (ZH, 2014. mércius 20.)

13.a) Legyen M egy maximalis parositds a G egyszerii grafban és alljon az X csucshalmaz az M-beli
élek végpontjaibol. Bizonyitsuk be, hogy X lefogé ponthalmaz.
b) Bizonyitsuk be, hogy minden egyszerti G' gratban 7(G) < 2v(G) teljesiil.

14. A 101 cstcsu G graf egy 50 pontu és egy 51 ponti korbdl késziilt tgy, hogy az egyik kor minden
cstcsat Osszekotottik a masik kor minden csucsaval. Hatdrozzuk meg a(G) és o(G) értékét.

15. Igaz-e, hogy minden G egyszerii grafnak van olyan szinezése x(G) szinnel, melyben (legaldbb) az
egyik szinosztély a(G) csicsot tartalmaz?



