BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE II.
HATODIK GYAKORLAT, 2018. méarcius 12-23.

1. Intervallumgraf-e az 6t cstcsu at, az 6t csicsa kor, illetve a négy csicsu kor?

2. Hatarozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét az alabb lathato G grafra és adjunk meg egy maximalis
fiiggetlen élhalmaxzt és csucshalmazt, valamint egy minimaélis lefogd cstucshalmazt és élhalmazt. (ZH, 2015. méajus
3. alapjan)

3. Dontsiik el, hogy az alabbi grafok intervallumgrafok-e. (ZH, 2015. 4prilis 23.)
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4. Hatarozzuk meg v(G), a(G), 7(G) és o(G) értékét a jobbra lathato G grafra b
és adjunk meg egy maximalis fiiggetlen élhalmazt és csticshalmazt, valamint egy
minimaélis lefogo csucshalmazt és élhalmazt. (ZH, 2012. méjus 15. alapjan) F F
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5. A 2n pontu G egyszert grafban minden pont foka legalabb n. Bizonyitsuk be,
hogy G-ben van teljes parositéas. !
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6. Bizonyitsuk be, hogy minden n cstcsi, hurokélmentes G grafra fennallnak az alabbi Gsszefliggések.
a) x(G)+a(G)<n+1 b) x(G) - a(G) >n

7. Bizonyitsuk be, hogy a 7(G) < 2v(G) egyenlStlenség minden egyszert G grafra teljesiil.

8. Tekintsiik azokat az intervallumokat a szdmegyenesen, amelyeknek mindkét végpontja 0 és 7 kozotti egész, a
hosszuk pedig 2 vagy 3. Adjuk meg az ezek altal meghatarozott intervallumgraf egy optimélis szinezését.

9. Intervallumgréf-e a jobbra lathato graf? (ZH, 2007. aprilis 16.) '<I>—<I>'

10. Egy adott intervallumrendszerhez tartozé intervallumgraf kromatikus szama 10. Mutassuk meg, hogy ha az
intervallumrendszerbdl torliink néhany olyan intervallumot, melyek kozt semelyik haromnak nincs kézos pontja,
akkor a visszamaradé intervallumrendszerhez tartozé intervallumgraf kromatikus szama legalabb 8. (ZH, 2014.
marcius 20.)

11. Legyen M egy n x n-es matrix. Készitsiik el M-bdl a G péros grafot a kovetkezGképpen: G egyik pontosztilya
legyen A = {ay,aq9,...,a,}, a masik B = {by,ba,...,b,}; tovabba minden 1 < i,j < n esetén a,; akkor legyen
szomszédos b;-vel, ha az M maétrix i-edik sordnak és j-edik oszlopanak keresztez&désében 4ll6 elem nem nulla.
Mutassuk meg, hogy ha det M # 0, akkor G-ben van teljes péarositas.

12. A 101 csucsu G graf egy 50 pontu és egy 51 ponti korbdl késziilt gy, hogy az egyik kor minden csticsat
Osszekotottiik a masik kor minden csicséaval. Hatarozzuk meg a(G) és o(G) értékét.

13. Igaz-e, hogy minden G egyszerd grafnak van olyan szinezése x(G) szinnel, melyben (legalabb) az egyik
szinosztaly a(G) cstcsot tartalmaz?

14%*. Legyen G az a graf, melynek csucsai a sik (Osszes) pontjai, két csticsot pedig akkor kotiink Gssze, ha a
tavolsaguk 1. Mutassuk meg, hogy

a) x(G) > 4,

b) x(G) < 9.

15*. Legyenek egy G graf cstcsai az 1,2,...,100 szamok. Az i # j cstcsokat Oszekotjiik, ha i | j vagy j | i.
Hatéarozzuk meg a 7(G) értéket.

16*. Egy 20 csucsu egyszertd grafban minden csiics foka legalabb 8. Mutassuk meg, hogy van a grafban 8 éld
parositas.



