BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1.
OTODIK GYAKORLAT, 2021. marcius 9.

1. Paros gréaf-e az alabbi graf? 2. Mennyi az alabbi graf kromatikus szama?

3. A G gréf csucshalmaza legyen a V(G) = {1,2,...,30} halmaz. Az z,y € V(G) csticsok akkor legyenek
szomszédosak G-ben, ha az z és y szdmok kiillonbsége legalabb 7. Hatérozzuk meg a G graf x(G) kromatikus
szamat. (ZH, 2016. méjus 9.)

4. Paros grafok-e az alabbiak? 5. Egy graf cstucsai legyenek a sakktabla mezoi;

két kiillonbo6z6 csucs akkor legyen szomszédos, ha

a megfelel6 mezdk egy sorban vagy egy oszlopban

a) b) vannak. Hatarozzuk meg a graf kromatikus szé-
mat.

6. Egy szabdlyos nyolcszognek behtzzuk az 6sszes legrovidebb atléjat. Hatdrozzuk meg a kapott (8 cstcest,
16 éli) graf klikkszamat és kromatikus szamat.

7. A G egyszeri graftban 2021 darab kivételes ponttdl eltekintve minden pont foka legféljebb 2020. Bizo-
nyitsuk be, hogy x(G) < 2021.

8. Egy sakktablan 7 huszar all tigy, hogy mindegyik legalabb két méasikat tud iitni. Mutassuk meg, hogy
biztosan van kozottiik olyan, amelyik harom maésikat is tud ttni. (ZH, 2010. marcius 25.)

9. A G graf csicsai legyenek az 5 hosszisagi bitsorozatok (vagyis csupa 0 és 1 tagokbdl allé sorozatok).
Két bitsorozat akkor legyen szomszédos G-ben, ha pontosan egy helyen térnek el egymastol. Paros graf-e
a G graf? (ZH, 2016. majus 9.)

10. A V(G) =11,2,3,...,100} halmaz legyen a G graf csticshalmaza. Egy z € V(G) cstcs akkor legyen
szomszédos az y € V(G) cstcesal, ha x # y és 100 < z - y < 400. Hatarozzuk meg x(G) értékét. (ZH, 2003.
majus 22.)

11. A G graf cstcshalmaza legyen V(G) = {1,2,3,...,2021}. Tegyiik fel, hogy G minden csticsa a ndala
kisebb szamok koziil legfoljebb 10-zel szomszédos. Bizonyitsuk be, hogy x(G) < 11.

12.a) Tegyiik fel, hogy a G grafot megszineztiik x(G) szinnel; legyen ezek kozil a szinek kozil kett6 a
piros és a kék. Bizonyitsuk be, hogy ekkor talalhaté a grafban két szomszédos cstcs, amelyek koziil az

egyik piros, a masik kék.
(x(G)>

2

13. A 9 cstucsu G graf egy 3 és egy 7 csucsu korbdl all tgy, hogy a v csics mindkét korben szerepel,
de ezen kiviil a koroknek nincs kozos pontjuk. Hatarozzuk meg G komplementerének kromatikus szamat.
(ZH, 2020. méjus 25.)

14. A G gréf cstcsai legyenek az uq, us, . . ., Usgo3, V1, Vs . . ., Usgos pontok. G feszitett részgrafja az u; pon-
tokon egy 2003, a v; pontokon pedig egy 2004 hossztsdgu kor. Ezen kiviil u; és v; 0ssze van kotve egymassal
minden lehetséges i, j értékpar esetén. Mennyi a G graf kromatikus szama? (ZH, 2004. mércius 25.)

b) Bizonyitsuk be, hogy minden e élii G egyszerii grafra e >

15. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan n cstcsu, egyszerii G grafot, amelyre x(G) = 3, de barhogy hagyunk
el G-bél egy cstcsot (az éleivel egyiitt), a kapott G’ grafra x(G') = 2. (ZH, 2003. méjus 13.)

16.a) Hatarozzuk meg egy 100 csticsut kor komplementerének a kromatikus szamat.
b) Hatarozzuk meg egy 101 csuicsit kor komplementerének a kromatikus szamat.

17. Bizonyitsuk be, hogy tetszéleges e éll egyszerti graf élei koziil elhagyhaté legféljebb § tigy, hogy a
maradék graf paros graf legyen.



