BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE II.
OTODIK GYAKORLAT, 2019. mércius 4-8.

1. Péaros graf-e az alabbi graf? 2. Mennyi az alabbi graf kromatikus szdma? (ZH,
2005. mércius 31.)

3. Egy graf csicsai legyenek az 1 és 2019 kozé es6 természetes szamok. Két kiillonbo6z6 csticsot akkor kossiink
Ossze, ha a kiilonbségiik legfeljebb 9. Mennyi a graf kromatikus szdma?

4. Paros grafok-e az aldbbiak? 5. Egy szabdlyos nyolcszognek behtuzzuk az Osszes
legrovidebb 4tljat. Hatdrozzuk meg a kapott (8 csi-
cst, 16 éli) graf klikkszamat és kromatikus szamaét.
(ZH, 2014. marcius 20. nyoman)

a) b)

6. Egy graf cstucsai legyenek a sakktabla mezdi, két csticsot él kot Ossze, ha a megfelel6 mezbk egy sorban vagy
egy oszlopban vannak. Hatarozzuk meg a graf kromatikus szamat.

7. A G gréf cstcshalmaza legyen a V(G) = {1,2,3,...,100} halmaz. Egy € V(G) cstics akkor legyen szomszé-
dos az y € V(G) csticesal, ha x # y és 100 < z - y < 400. Hatdrozzuk meg x(G) értékét. (ZH, 2003. majus 22.)

8. Egy sakktdblan 7 huszar all dgy, hogy mindegyik legalabb két mésikat tud iitni. Mutassuk meg, hogy van
kozottik olyan, amelyik harom maésikat is tud ttni. (ZH, 2010. marcius 25.)

9. A G egyszerl grafban 100 darab kivételes ponttdl eltekintve minden pont foka legféljebb 99. Bizonyitsuk
be, hogy x(G) < 100.

10. Hatdrozzuk meg az 6sszes olyan n cstcsi, egyszerli G grafot, amelyre x(G) = 3, de barhogy hagyunk el
G-bdl egy csicsot (az éleivel egyiitt), a kapott G’ grafra x(G’') = 2. (ZH, 2003. majus 13.)

11. Hatarozzuk meg az Osszes olyan 6 csicsu, egyszeri G grafot, melynek kromatikus szama 2, de barmely
(kordbban nem szerepld) élet behtzva a kromatikus szdm mar 3.

12. A G graf cstcshalmaza legyen V(G) = {1,2,3,...,15}. Két kiilonb6z8 csics akkor legyen szomszédos G-
ben, ha a megfelel6 két szam kozill az egyik oszt6ja a masiknak. Hatdrozzuk meg G kromatikus szamat, x(G)-t.
(ZH, 2009. majus 20.)

13. A G graf cstcshalmaza legyen V(G) = {1,2,3,...,2019}. Tegyiik fel, hogy G minden cstcsa a néla kisebb
szamok kozil legfoljebb tizzel szomszédos. Bizonyitsuk be, hogy x(G) < 11.

G
14. Bizonyitsuk be, hogy minden e élii G egyszert grafra e > (X(2 )>

15. A G graf cstcsai legyenek az uy, us, . .., U2003, U1, U2 .. ., U004 pontok. G feszitett részgrafja az u; pontokon
egy 2003, a v; pontokon pedig egy 2004 hosszisagt kor. Ezen kiviil u; és v; 6ssze van kotve egymadssal minden
lehetséges i, j értékpar esetén. Mennyi a G graf kromatikus szdma? (ZH, 2004. mércius 25.)

16. A G graf csicsai legyenek a 30-nal nem nagyobb pozitiv egészek, két cstcs pedig pontosan akkor legyen
szomszédos G-ben, ha a megfelel6 egészek relativ primek. Hatarozzuk meg G kromatikus szamat.

17. Hatarozzuk meg az n csiicsi kér komplementerének kromatikus szamat.

18. Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges e élii egyszer(i gréf élei koziil elhagyhaté legfoljebb § gy, hogy a maradék
graf paros graf legyen.



