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1. Hatarozzunk meg egy minimaélis 0sszsulyu feszit6fat a jobbra lathato
élstlyozott gratban.

2. Egy egyszert sikbarajzolt grafban minden cstics foka 4, az élek szama
pedig 16. Hatarozzuk meg a tartomanyok szamat.

3. Rajzoljuk le az Gsszes 3, 4, illetve 5 pontu fat. (Az izomorfakat csak egyszer.)

4. Egy konvex poliédernek (vagyis siklapok altal hatéarolt testnek) 20 csticsa és 12 lapja van. A
poliéder minden lapjat ugyanannyi él hatarolja. Mennyi ez a kozos érték?

5. Legyen G egyszerii, Osszefiiggs sikbarajzolt graf, melynek minden tartomanyét 6 él hatéarolja.
Mutassuk meg, hogy G-nek van legfeljebb 2 foku csiicsa.

6. a) Egy faban minden pont foka 1, 2 vagy 3. Hany 1 fokd pontja van, ha a 3 fokuak szama 57

b) Rajzoljunk harom olyan, a feltételeknek megfelels fat, melyekben a 2 foku pontok szama
kiilonboz6.

7. Legyen G egyszerii, Osszefiiggs graf, e és f pedig G két éle. Mutassuk meg, hogy G-nek van
olyan feszit6faja, mely e-t és f-et is tartalmazza.

8. Mutassuk meg, hogy minden &sszefiiggé grafban van olyan csics, melyet a grafbol elhagyva
(az Osszes ré illeszked éllel egyiitt) Osszefiiggd grafot kapunk.

9. Az n cstcsu G graf nem tartalmaz kort, a komponenseinek szama k. Hany éle van G-nek?

10. Egy faban a legnagyobb foku csics foka A. Bizonyitsuk be, hogy a fanak legalabb A darab
1 foku cstcsa van.

11. Egy konvex poliéder minden lapja (nem feltétlen szabalyos) négyszog vagy nyoleszog. Tudjuk
tovabba, hogy a poliéder minden csticsdban pontosan harom lap taldlkozik. Mennyi a négyszog-
és a nyolcszoglapok szamanak a kiilonbsége? (ZH, 2000. januar 12.)

12. Egy 20 csticst, 3 komponensi grafnak 18 éle van. Mutassuk meg, hogy a komponensek koziil
pontosan kettd fa.

13. Egy faban csak két kiilonb6z6 fokszam fordul el6: az egyik fajta 9-szer, a masik 92-szer. Mi
a szoban forgo két fokszam? (ZH, 2010. november 25.)

14. Egy élstulyozott, Osszefiiggé G grafban minden él silya legfoljebb 100. Tudjuk, hogy G-ben
van olyan minimélis Osszsilyu feszitéfa, ami tartalmaz 100 sulyu élet. Mutassuk meg, hogy ekkor
G minden (nem feltétlen miniméalis 6sszstly) feszit6faja is tartalmaz 100 sulyu élet.

15. Hatérozzuk meg az Gsszes olyan (legalabb két csticsit) fat, amely izomorf a sajat komp-
lementerével. (Az egymaéssal izomorf megoldéasokat tekintsiik azonosnak.) (ZH, 2008. december
2.)

16. Legyen G 0Osszefiiggs graf és w : E(G) — R sulyfiiggvény G élein. Mutassuk meg, hogy
G minden (w-re nézve) minimalis Gsszstlyu feszit6faja megkaphato, mint a Kruskal-algoritmus
egyik lehetséges futasanak az eredménye.



