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1. Egy G graf pontjai legyenek egy kocka cstcsai; két cstics
akkor legyen szomszédos, ha a kockdban ¢l mentén szom-
szédosak. A jobbra lathat6 két graf koziil melyik (melyek)
izomorf(ak) G-vel?

2. Egy n ponti egyszer grafban minden pont foka legalabb 7. Mutassuk meg, hogy a graf osszefiiggd.

3. Rajzoljuk le az Osszes olyan, paronként nem izomorf, egyszerii grafot, melyre
a)n=>5m=2 b)n=>5 m=3
c)n=4,m=>5 d)n=5m=38

ahol n jeloli a pontok szamat, m az élek szamat.

4. Melyek izomorfak az alabbi grafok koziil?
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5. Egy 100 cstuicst egyszerti grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grafhoz
hozzé lehet venni egyetlen 1j élet gy, hogy a kapott graf osszefiiggd legyen. (ZH, 2006. december 7.)

6. A G egyszeri graf cstcsai legyenek egy 10 elemt halmaz 4 elemi részhalmazai. Két kiilonbozo
csucs akkor legyen szomszédos G-ben, ha a megfelel6 részhalmazok diszjunktak. Hany éle van G-nek?
(ZH, 2021. majus 18.)

7. Milyen n pozitiv egészekre létezik olyan n cstcsu egyszerii graf, amelyben barmely két csics foka
kiilonb6zo?

8. Van-e olyan egyszerii graf, amelyben a pontok foka rendre
a) 1,2,2,3,3,3; b) 1,1,2,2,3,4,4; c) 2,3,3,4,5,6,7; d) 1,3,3,4,5,6,6.
9. A G graf pontjai legyenek az {1,2,3,4,5} halmaz 2 elemii részhalmazai; két csics akkor legyen

szomszédos, ha a megfelel§ részhalmazok diszjunktak. Az aldbbi grafok koziil melyik (melyek) izo-
morf(ak) G-vel?

a) b)

10. Egy 23 cstucsu egyszerli gratban minden cstcs foka legalabb 7. Mutassuk meg, hogy barhogy
valasztunk ki a graf cstucsai koziill harmat, lesz koztiikk két olyan, melyek kozott van a grafban 1t.
(ZH, 2017. majus 8.)

11. A 6 cstcsu G graf hurokélt nem, de tobbszoros éleket tartalmazhat. Tudjuk, hogy G barmely két
csicsanak a foka kiillonb6z6. Minimélisan hany éle van G-nek? (Azaz: milyen k egészre teljesiil, hogy
létezik a feltételeknek megfelels k éli graf, de k-nél kevesebb élii mar nem?) (ZH, 2016. marcius 24.)

12. Hany kiilonb6z6, paronként nem izomorf 50 cstuicsu és 1223 éli egyszeri graf 1étezik?

13. A 20 cstcsu G egyszerl gratban 10 cstcs foka legfoljebb 7, a maradék 10 csics foka pedig legalabb
16. Hany éle van G-nek? (ZH, 2015. mércius 19.)

14. Bizonyitsuk be, hogy egy egyszeri graf és a komplementere koziil legaldbb az egyik mindig
Osszefiiggd.

15. Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 cstucsu egyszerti graf, amely izomorf a sajat komplementerével?
Ahol a vélasz igen, ott adjuk meg az Gsszes, paronként nem izomorf ilyen grafot.



