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1. Létezik-e olyan fa, melyben a pontok foka rendre 1,1,1,1,1,3,4, illetve 1,1,1,1,2,3,3,47

2. Egy G graf pontjai legyenek egy kocka cstcsai; két csics ak-
kor legyen szomszédos, ha a kockdban él mentén szomszédosak.
A jobbra lathat6 két graf kozil melyik (melyek) izomorf(ak)
G-vel? a) b)

3. Egy n pontu egyszerii grafban minden pont foka legaldbb 7.
Mutassuk meg, hogy a graf dsszefiiggo.

4. Rajzoljuk le az 6sszes olyan, paronként nem izomorf, egyszer(i grafot, melyre
a)n=>5e=2 byn=5e=3
c)n=4,e=5 d)n=5,e=7

ahol n jeloli a pontok szamat, e az élek szamat.

5. Melyek izomorfak az alabbi grafok koziil?

Lo

6. a) Egy fdban minden pont foka 1, 2 vagy 3. Hdny 1 fokt pontja van, ha a 3 fokiak szdma 57
b) Rajzoljunk hérom olyan, a felteteleknek megfelel6 fat, melyekben a 2 fokt pontok szama kiilonbozé.

7. Egy 20 cstcst, 3 komponensii grafnak 18 éle van. Mutassuk meg, hogy a komponensek koziil pontosan kettd
fa.

8. Egy 100 cstcsu egyszeri grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grathoz hozza lehet
venni egyetlen ij élet gy, hogy a kapott graf osszefiiggd legyen. (ZH, 2006. december 7.)

9. Mutassuk meg, hogy minden 6sszefiiggd grafban van olyan cstcs, melyet a grafbdl elhagyva (az Osszes rd
illeszked§ éllel egyiitt) osszefiiggd grafot kapunk.

10. Egy 3 x 3-as sakktdbla oszlopait betiizziik (balrdl jobbra) az A, B, C betiikkel, sorait szdmozzuk (alulrél
folfelé) az 1, 2, 3 szamokkal. A tédblan az A2 és C2 mezbkon all egy-egy vildgos huszdr, a Bl és B3 mez6kon
egy-egy sOtét huszar. A huszarok a sakk szabalyai szerinti 1épéseket tehetnek, egy mezon egyszerre csak egy
babu allhat. Elérhet6-e, hogy végiil a vilagos huszarok az A2 és B1, a s6tétek a B3 és C2 mez6kon alljanak?

11. Van-e olyan egyszert graf, amelyben a pontok foka rendre
a) 1,2,2,3,3,3; b) 1,1,2,2,3,4,4; ¢) 2,3,3,4,5,6,7; d) 1,3,3,4,5,6,67

12. Rajzoljuk le az Gsszes 3, 4, illetve 5 pontu fat. (Az izomorfakat csak egyszer.)
13. Milyen n szamokra létezik olyan n csicsi egyszerii graf, amelyben barmely két csics foka kiilonb6zé?

14. Egy 100 cstcsu egyszert, Osszefliggd grafnak 100 éle van. Mutassuk meg, hogy ekkor a grafnak van harom
kiilonbo6zd feszitéfdja. (ZH, 2017. méjus 8.)

15. Legyen G egyszeri, Osszefliggo graf, e és f pedig G két éle. Mutassuk meg, hogy G-nek van olyan feszitofaja,
mely e-t és f-et is tartalmazza.

16. Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 cstcsu egyszerii graf, amely izomorf a sajat komplementerével?

17. Bizonyitsuk be, hogy egy egyszeri graf és a komplementere koziil legalibb az egyik mindig 6sszefiiggo.
18. Hany kiillonb6z06, paronként nem izomorf 50 csiicsii és 1223 éli egyszeri graf 1étezik?

19. Az n csticst G graf nem tartalmaz kort, a komponenseinek szama k. Hany éle van G-nek?

20. Egy faban csak két kiilonb6z6 fokszam fordul el6: az egyik fajta 9-szer, a masik 92-szer. Mi a széban forgd
két fokszam? (ZH, 2010. november 25.)

21%. Egy n > 3 csticst teljes graf éleit valaki megszinezte n kiilonboz6 szinnel. Mutassuk meg, hogy a csticsok
koziil kivalaszthato 3 ugy, hogy az altaluk meghatarozott 3 él koziil barmely kettd kiillonbo6z6 szinf.



