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1. Létezik-e olyan fa, melyben a pontok foka rendre 1,1,1,1,1,3,4, illetve 1,1,1,1,2,3,3,47
2. Egy G graf pontjai legyenek egy kocka csticsai; két cstics akkor

legyen szomszédos, ha a kockdban él mentén szomszédosak. A
jobbra lathato két graf koziil melyik (melyek) izomorf(ak) G-vel? a) b)

3. Egy n pontu egyszert grafban minden pont foka legalabb 7.
Mutassuk meg, hogy a graf osszefiiggs.

4. Rajzoljuk le az 6sszes olyan, paronként nem izomorf, egyszeri grafot, melyre
a)yn=>5e=2 b)n=5e=3
c)n=4,e=5 d)n=5e=7

ahol n jeloli a pontok szamat, e az élek szamat.

5. Melyek izomorfak az alabbi grafok koziil?

A

6. a) Egy faban minden pont foka 1, 2 vagy 3. Hany 1 foku pontja van, ha a 3 fokaak szama 57
b) Rajzoljunk harom olyan, a felteteleknek megfelel6 fat, melyekben a 2 fokd pontok szama kiilonbo6z6.

7. Egy 20 cstcst, 3 komponenst grafnak 18 éle van. Mutassuk meg, hogy a komponensek koziil pontosan
kettd fa.

8. Egy 100 cstcsu egyszerd grafban minden pont foka legalabb 33. Mutassuk meg, hogy a grathoz hozza
lehet venni egyetlen 1j élet tgy, hogy a kapott graf sszefiiges legyen. (ZH, 2006. december 7.)

9. Mutassuk meg, hogy minden Gsszefiiggs grafban van olyan csucs, melyet a grafbol elhagyva (az Gsszes
ra illeszkedd éllel egyiitt) Osszefiiggs grafot kapunk.

10. Egy 3 x 3-as sakktabla oszlopait betiizziik (balrol jobbra) az A, B, C bettikkel, sorait szamozzuk
(alulrol folfelé) az 1, 2, 3 szamokkal. A tablan az A2 és C2 mezskon all egy-egy vilagos huszar, a Bl és
B3 mezGkon egy-egy sotét huszar. A huszarok a sakk szabélyai szerinti 1épéseket tehetnek, egy mezén
egyszerre csak egy babu éllhat. Elérheté-e, hogy végiil a vilagos huszarok az A2 és B1, a sotétek a B3 és
C2 mezGkon alljanak?

11. Van-e olyan egyszer(i graf, amelyben a pontok foka rendre
a) 1,2,2,3,3,3; b) 1,1,2,2,3,4,4; ¢) 2,3,3,4,5,6,7; d) 1,3,3,4,5,6,67

12. Rajzoljuk le az dsszes 3, 4, illetve 5 pontt fat. (Az izomorfakat csak egyszer.)
13. Milyen n szamokra létezik olyan n csticst egyszert graf, amelyben barmely két cstcs foka kiilonb6z67

14. Legyen G egyszeri, Osszefiiggsé graf, e és f pedig G két éle. Mutassuk meg, hogy G-nek van olyan
feszit6taja, mely e-t és f-et is tartalmazza.

15. Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 csiicsi egyszerti graf, amely izomorf a sajat komplementerével?

16. Bizonyitsuk be, hogy egy egyszerd graf és a komplementere koziil legalabb az egyik mindig ¢sszefiiggs.
17. Hany kiilonb6z6, paronként nem izomorf 50 csticsti és 1223 éli egyszeri graf 1étezik?

18. Az n cstcst G graf nem tartalmaz kort, a komponenseinek szama k. Hany éle van G-nek?

19. Egy faban csak két kiilonboz6 fokszam fordul el6: az egyik fajta 9-szer, a masik 92-szer. Mi a szoban
forgo két fokszam? (ZH, 2010. november 25.)

20%*. Egy n > 3 csucsu teljes graf éleit valaki megszinezte n kiilonboz8 szinnel. Mutassuk meg, hogy a
csticsok koziil kivalaszthatd 3 tgy, hogy az altaluk meghatarozott 3 él koziil barmely ketts kiilonb6z6
szind.



