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1. Egy G graf pontjai legyenek egy kocka csiicsai; két csics akkor

legyen szomszédos, ha a kockdban él mentén szomszédosak. A

jobbra lathato két graf koziil melyik (melyek) izomorf(ak) G-vel? a) b)
2. Egy n ponti egyszert grafban minden pont foka legalabb 3.

Mutassuk meg, hogy a graf osszefiiggs.

3. Bejarhatja-e a BFS algoritmus a jobbra lathaté graf csicsait az

alabbi sorrendben? Ahol a valasz igen, ott adjuk meg az algoritmus

futésa soran keletkezd Gsszes adatot (vagyis minden v cstcsra v téavol-

sagat a kezdGponttol és azt a csucsot, ahonnan az eljaras v-t elérte).
a)H,B,D, G, I,C, AJF, ], E F G | J
b)F,B,A,G,C,H, [, D, E, ]

4. A 20 csicsu G egyszerd grafban 10 cstcs foka legfoljebb 7, a maradék 10 cstcs foka pedig legalabb 16.
Hany éle van G-nek? (ZH, 2015. méarcius 19.)

5. Rajzoljuk le az Gsszes olyan, paronként 6. Melyek izomorfak az alabbi grafok koziil?
nem izomorf, egyszert grafot, melyre
ayn=5e=2 b)yn=>5e=3
c)n=4,e=5 dyn=5e="7 a) b) c)
e)n=>5e=28
ahol n jeloli a pontok szamat, e az élek szé-
mat.
7. Oldjuk meg a 3. feladatot a csticsok alabbi sorrendjeire is.
a)J,D, I, C,E, G, H, A)F, B b)A,B,G,C, H F, D E,J

8. Egy 100 cstcsu egyszerd grafban minden pont foka legaldbb 33. Mutassuk meg, hogy a grathoz hozza
lehet venni egyetlen 1j élet ugy, hogy a kapott graf 6sszefiiggs legyen. (ZH, 2006. december 7.)

9. Egy 3 x 3-as sakktabla oszlopait bettizziik (balrol jobbra) az A, B, C bettikkel, sorait szdmozzuk (alulrdl
folfelé) az 1, 2, 3 szamokkal. A tablan az A2 és C2 mezdkon all egy-egy vilagos huszar, a B1 és B3 mez6kon
egy-egy sOtét huszar. A huszarok a sakk szabalyai szerinti 1épéseket tehetnek, egy mezén egyszerre csak
egy babu allhat. Elérhets-e, hogy végiil a vilagos huszarok az A2 és Bl, a sotétek a B3 és C2 mez6kdn
alljanak?

10. Milyen n pozitiv egészekre létezik olyan n csticsi egyszerl graf, amelyben barmely két csics foka
kiilonb6z67?
11. Van-e olyan egyszertd graf, amelyben a pontok foka rendre

a) 1,2,2,3,3,3; b) 1,1,2,2,3.4,4; ¢) 2,3,3,4,5,6,7; d) 1,3,3,4,5,6,6.

12. A G 0sszefiiggs grafban minden pont foka 3. Az s csicsabdl inditott BFS algoritmus a v csicsot
tizenharmadikként éri el (az els6ként elért csticsnak s-et tekintjiik). Elgfordulhat-e, hogy v tavolsaga s-t6l
a) 2; b) 3; c) 87

13. Létezik-e olyan 4, 5, illetve 6 csicsi egyszerti graf, amely izomorf a sajat komplementerével?
14. Bizonyitsuk be, hogy egy egyszerii graf és a komplementere koziil legalabb az egyik mindig Osszefiiggs.

15. Hany kiilonboz6, paronként nem izomorf 50 csticst és 1223 élt egyszerti graf letezik? Es 50 cstcsu,
1222 éli?

16. Adott G graf és s csucs esetén a feladatunk eldénteni, hogy G-ben van-e s-et tartalmazé kor és ha
igen, akkor megtalalni az ilyen kordk koziil a legrovidebbek egyikét. Modositsuk a BEFS algoritmust gy,
hogy ennek a feladatnak a megoldasara is alkalmassa véljon.



