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1. Maximalisan hany paronként éldiszjunkt, illetve pont-
diszjunkt ut adhaté meg az alabbi pontparok kozott az ab-
ran lathaté Z grafban?

a) B és I b) Aés J c)Bés H

2. Hatédrozzuk meg a A\(Z) és k(Z) értékeket az abran lat-
haté Z grafra.

3. Oldjuk meg az 1. feladatot az alabbi pontparokra is.
a) B és G b) Aés I c)lésC d) Bés C
4. Hatarozzuk meg a A(G) és k(G) értékeket az aldbbi G grafokra.
a) egy 100 pontu 1t;
b) egy 100 pontt kor; d)
c) a K20 teljes paros graf;

5. Bizonyitsuk be, hogy minden haromszorosan 0sszefiiggd grafban van paros hossziusagu kor.

6. A G egyszerli, n cstucsu grafban barmely két, nemszomszédos csiicsra teljesiil, hogy a fokszamaik Osszege
legaldbb n + k — 2 (ahol n > k > 1 egész). Bizonyitsuk be, hogy G k-6sszefiigg6. (ZH, 2011. aprilis 21.)

7. Legyen G egy 100 csticsu graf és z,y € V(G) kiillonboz6 csticsok. Tudjuk, hogy barhogyan vélasztjuk
G-ben az u,v € V(G) csucsokat ugy, hogy azok z-t6l és y-tdl kiillonbozzenek, G-ben van olyan 1t, amely
2-bol y-ba vezet és nem tartalmazza sem u-t, sem v-t. Mutassuk meg, hogy ekkor x-bdl y-ba vezet olyan
ut, amelynek hossza (éleinek szama) legfoljebb 33. (ZH, 2007. marcius 29.)

8. Huzzunk be 3 élet két diszjunkt 5 csticsu teljes graf csicsai kozé gy, hogy a kapott G graf egyszeri
legyen. Igaz-e, hogy G minden esetben
a) haromszorosan 6sszefiiggs; b) hdromszorosan élosszefliggs? (ZH, 2014. aprilis 24.)

9. A 15 pontu G graf egy 4 ponti, egy 5 ponti és egy 6 ponti korbol készilt tgy, hogy az 5 ponti kor
minden cstcsat 0sszekotottitk (egyetlen éllel) a masik két kor minden cstcsaval. Legyen s a 4 pontt kor
egyik csicsa, t pedig a 6 pontu kor egyik cstcsa.

a) Maximalisan hany paronként cstcsdiszjunkt ut adhaté meg s és t kozott G-ben?

b) Maximalisan hany paronként éldiszjunkt at adhaté meg s és t kozott G-ben? (ZH, 2012. aprilis 19.)

10. Egy 10 cstcsu egyszerii grafnak 40 éle van. Hatarozzuk meg a legnagyobb olyan k szamot, melyre a
graf biztosan k-szorosan pontosszefiiggd. (ZH, 2017. aprilis 20.)

11. Legyenek A, B és C diszjunkt, 10 elemii halmazok. Készitsiink egy G grafot tgy, hogy a csicsainak
halmaza legyen AU B U C és két csticsot akkor kossiink ossze éllel, ha A, B és C' koziill nem ugyanabba
a halmazba esnek. (A G graf tehat elképzelhetd tigy is, mint ha harom, ,egymas mellé rajzolt” 10 csicsi
teljes grafbél all6 graf komplementerét vennénk.) Hatdrozzuk meg a A\(G) és k(@) értékeket. (ZH 2003.
aprilis 30.)

12. Bizonyitsuk be, hogy egy 3-regularis egyszerti graf akkor és csak akkor k-szorosan élosszefiiggd, ha
k-szorosan pontosszefiiggo.

13. A G grafnak létezik olyan csuicsa, melybél barmely mas cstcsba vezet harom paronként éldiszjunkt
ut. Mutassuk meg, hogy G barmely két cstcsa kozott van harom péaronként éldiszjunkt ut. (ZH, 2012.
méajus 15.)

14. Legyen G egy hurokélmentes, irdnyitatlan graf és s € V(G) egy rogzitett csics. Jeldlje minden
v € V(Q), v # s esetén \(v) az s-bél a v-be vezetd, paronként éldiszjunkt utak maximalis szaméat. Tegytiik
fel, hogy valamely t € V(G) csticsra A(t) = 10, de minden v € V(G), v # s,t esetén A(v) > 10. Mutassuk
meg, hogy ekkor t foka 10. (ZH, 2013. mé&jus 16.)

15. Legyen G egy k-szorosan Osszefiiggd graf és A és B a GG csucsainak k elemi, diszjunkt részhalmazai.
Bizonyitsuk be, hogy 1étezik G-ben k darab paronként (teljes egészében, nem csak belséleg) pontdiszjunkt
ut ugy, hogy mindegyik A és B-beli pontokat kot Ossze.



