BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I1.
TIZENEGYEDIK GYAKORLAT, 2025. aprilis 29.

1. A jobbra lathat6 halézat azonos a TIZEDIK GYAKORLAT
elso6 feladatdban latottal.

S A o B s C
a) Hatarozzuk meg az {S, A, B} vigas kapacitasat. v
b) Adjunk meg egy miniméalis kapacitdst vagast. ) (6)
c) A b) kérdésbeli viagés segitségével adjunk 10j indok- A
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last arra, hogy a TIZEDIK GYAKORLATON talalt folyam
maximalis.

2. A jobbra lathat6 halézat azonos a TIZEDIK GYAKORLAT ma-
sodik feladataban latottal.

a) Hatarozzuk meg az {S, A, B} vagas kapacitasat.

b) Hatarozzuk meg az {S, B, D} vigés kapacitasat.

¢) Hany vagésa van a hél6zatnak?

d) Adjunk meg egy minimalis kapacitast vagast. 5

e) A d) kérdésbeli vagas segitségével adjunk 1j indoklast arra, C D
hogy a TIZEDIK GYAKORLATON talalt folyam maximaélis.

3. Adjunk meg a jobbra lathat6 hélézatban egy maximalis fo-
lyamot S-bol T-be és egy minimalis ST-vagast. (ZH, 2021. ap-
rilis 30. alapjan)

4. Legyen adott egy G iranyitott graf, az s € V(G) rogzitett cstcs és a ¢ : E(G) — RT kapacitéasfiigg-
vény. Tegytik fel, hogy barmely = € V(G), x # s csics esetén az s-bél x-be vezeté maximalis folyam
értéke legalabb 100 és az x-bol s-be vezetd maximalis folyam értéke is legalabb 100. Mutassuk meg,
hogy ekkor barhogyan vélasztjuk az u,v € V(G), u # v csicsokat, az u-bol v-be vezeté maximalis
folyam értéke is legalabb 100. (ZH, 2016. méjus 9.)

5. a) Hatdrozzuk meg a jobbra ldthat6é halézatban az {S, D}
vagas kapacitasat.

b) Igaz-e, hogy {S, D} minimélis kapacitast vigas?
(ZH, 2023. jinius 14.)

6. a) Adjunk meg egy minimalis kapacitdst vagast a jobb-
ra lathaté halézatban (amiben S a termeld, T" a fogyaszto).
b) Valtoztassuk most meg a C-b6l T-be mutato él kapa-
citasat 10-rél p-re, ahol p paraméter. Adjunk meg minden
p > 0 értékre egy minimalis kapacitasu vagast a kapott
hélézatban. (ZH, 2024. majus 9.)
7. Legyen adott egy G irdnyitott graf, az s € V(G) cstics és a ¢ : E(G) — R" kapacitasfiggvény.
Jelolje minden v € V(G), v # s esetén m(v) az s-bél a v-be vezeté maximélis folyam értékét. Tegyiik
fel, hogy valamely ¢ € V(G) csicsra m(t) = 100, de minden v € V(G), v # s,t esetén m(v) > 100.
Mutassuk meg, hogy ekkor a t-be érkez6 élek tsszkapacitdasa 100. (ZH, 2013. méjus 16.)

8. A G iranyitott graf cstucsai legyenek az 1,2,...,2k egész szamok. Az a szambdl akkor vezessen
iranyitott él b-be, ha a < b. Az a-bdl b-be vezetd él kapacitasa legyen b — a. Mennyi az igy kapott
halézatban az 1-bdl 2k-ba vezetd maximalis folyam értéke?

9. Egy halézatban minden él kapacitasa 2. Kovetkezik-e ebbol, hogy
a) a maximalis folyamérték paros egész?
b) minden maximélis folyam minden élen 0 vagy 2 értéket vesz fel?
c) létezik olyan maximalis folyam, mely minden élen 0 vagy 2 értéket vesz fel?



