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1. Maximélisan hény paronként éldiszjunkt, illetve
pontdiszjunkt ut adhatoé meg az alabbi pontparok ko-
zOtt az abran lathato grafban?

a) B és | b) Aés J c) Bés H

2. Milyen k értékek esetén igaz, hogy az abran lathato
graf

a) k-szorosan (pont)osszefiiggs;

b) k-szorosan élosszefiiggs?

3. Oldjuk meg az 1. feladatot az alabbi pontparokra is.
a) B és G b) Aés I c)lésC d) Bés C
4. Milyen k értékek esetén k-szorosan Osszefiiggdk, illetve k-szorosan élosszefiiggGk az aldbbi grafok?
a) egy 100 pontu tt;
b) egy 100 pontu kor;
¢) a Ky teljes graf; e)
d) a Kig 20 teljes paros graf;

5. Bizonyitsuk be, hogy egy k-szorosan élosszefiiggs, n ponta grafnak legalabb %” éle van.

6. Legyen £ < n — 1. Bizonyitsuk be, hogy ha egy n pontt egyszert grafban minden pont foka legalabb
%’“_2, akkor a graf k-szorosan Gsszefiiggs.

7. Legyen G egy 100 csucsu graf és z,y € V(G) kiilonb6z6 csiicsok. Tudjuk, hogy barhogyan valasztjuk
G-ben az u,v € V(G) cstcsokat gy, hogy azok x-t6l és y-tol kiilonbozzenek, G-ben van olyan tt, amely
2-b6l y-ba vezet és nem tartalmazza sem u-t, sem v-t. Mutassuk meg, hogy ekkor x-bdl y-ba vezet olyan
ut, amelynek hossza (éleinek szama) legfoljebb 33. (ZH, 2007. marcius 29.)

8. Bizonyitsuk be, hogy ha egy graf legalabb 7-szeresen Osszefiiggs, akkor van benne Hamilton-kor.

9. Legyen G olyan graf, melyet ugy kaptunk, hogy egy k-szorosan Osszefiiggé grathoz hozzéavettiink egy
1j, legalabb k foka csicsot. Mutassuk meg, hogy ha G egyszert graf, akkor k-szorosan Gsszefiiggs.

10. Mutassuk meg, hogy ha G egyszerti sikgraf, akkor nem lehet hatszorosan Gsszefiiggd.

11. Legfeljebb hany élet lehet elhagyni a 10 cstcst teljes grafbol tgy, hogy a maradék graf négyszeresen
élosszefiigegd legyen?

12. Mutassunk olyan grafot, amely kétszeresen, de nem héromszorosan Osszefiiggd, haromszorosan, de
nem négyszeresen élosszefiiggs és minden csics foka legalabb négy.

13. Legyenek A, B és C diszjunkt, r elemii halmazok (ahol r > 1 egész). Készitsiink egy G grafot ugy,
hogy a csiicsainak halmaza legyen AU B U C' és két csiicsot akkor kossiink Gssze éllel, ha A, B és C' koziil
nem ugyanabba a halmazba esnek. (A G graf tehat elképzelhet$ tgy is, mint ha harom, ,egymas mellé
rajzolt” r cstcsu teljes grafbol allo graf komplementerét vennénk.) Hatarozzuk meg azt a maximalis k
szamot, amelyre a G graf k-szorosan Osszefiiggs. (ZH, 2003. aprilis 30.)

14. Adott egy k-szorosan Osszefiiggs graf, benne két diszjunkt ponthalmaz A = {ay,...,a;} és B =
{b1,...,b;}. Bizonyitsuk be, hogy van k pontfiiggetlen ut, melynek egyik vége A-beli, masik vége B-beli.

15. Bizonyitsuk be, hogy egy 3-regularis graf akkor és csak akkor k-szorosan élosszefiiggd, ha k-szorosan
pontosszefiiggs.



