BEVEZETES A SZAMITASELMELETBE I.
MASODIK GYAKORLAT, 2017. szeptember 12-15.

1. Milyen maradékot adhat az n egész szam 142-vel osztva, ha 20n 4+ 4 és 72n — 12 azonos maradékot ad
142-vel osztva? (ZH, 2015. november 26.)

2. Mely egész szamokra teljesiil, hogy 7-tel osztva 2, 9-cel osztva 3 maradékot adnak?

3. Milyen maradékot ad
48
a) 219 45-tel osztva; b) 467" 25-tel osztva? (ZH, 2014. aprilis 24.)

4. Mi az utolsé két szamjegye az alabbi szamoknak? N
a) 303104 b) 332" (ZH, 2010. majus 18.)

5. Egy szazlabu meg akarja szamolni a labait. Azt tudja biol6giabol, hogy minden szazlabunak legféljebb
344 laba van. Ha 13-asaval szamolja a labait, akkor 3 marad ki, ha 17-esével szamolja, akkor viszont 10
marad ki. Hanylabu a szazlaba?

6. Az n pozitiv egész szamra 43n — 1 utolsd két szamjegye megegyezik 2n + 2 utolsd két szamjegyével. Mi

ez a két szamjegy? (ZH, 2014. november 27.)

7. Tekintsiik azt a szamtani sorozatot, amelynek els§ tagja 32, differencidja 51. (A sorozat tagjai te-
hat: 32,83,134,...) Milyen maradékot ad a sorozat elsé 32 tagjanak szorzata 51-gyel osztva? (ZH, 2005.
majus 5.)

8. Legyen n = 200704261601. Hatarozzuk meg n" utols6 harom szamjegyét. (ZH, 2007. aprilis 26.)

9. Mi az utolsé két szamjegye az alabbi szamoknak?
50 17
a) 15911 b) 494" c) 177" — 17 417, (ZH, 2003. méjus 22.)
d) a (10-es szamrendszerben felirt) 421" szamnak a 11-es szamrendszerben? (ZH, 2013. m4jus 16.)

10.a) Egy maésik szazlabu is megirigyli az 5. feladatbeli szazlabu modszerét. Neki 16-osaval szamolva 5
marad ki, 20-asaval szamolva pedig 15 marad ki. Bizonyitsuk be, hogy elszamolta magéat.

b) A szazlabuak kiralyahoz is eljut a modszer. Neki 6-oséval szamolva 5 marad ki, 7-esével szamolva 6,
8-asaval szamolva pedig 7. Neki hany laba van?

11.a) Milyen maradékot adhat az n egész szam 202-vel osztva, ha 53n — 1 oszthato 202-vel? (ZH, 2011.
méajus 17.)

b) Egy egész szamra teljesiil, hogy 37n + 9 és n + 10 azonos maradékot ad 235-tel osztva. Mi lehet ez
a kozos maradék? (ZH, 2013. majus 16.)

¢) Az n pozitiv egész 6247-szeresének az utolsd harom szamjegye 713. Mi lehet az n utols6 két szam-
jegye? (ZH, 2015. december 7.)

12. Egy n egész szam 3 maradékot ad 82-vel osztva. Milyen maradékot adhat az n szam 182-vel osztva?
(ZH, 2013. aprilis 25.)

13. Az n szam kettes szamrendszerbeli alakja 110100101101100011011. Hatarozzuk meg n" kettes szdm-
rendszerbeli alakjanak utolsé négy jegyét. (ZH, 2014. aprilis 24.)

14. Héany olyan n egész szam van 1 és 1000 kozott, amelyhez talalhatd olyan m egész szam, hogy a
37n 4 218m = 10 egyenlet fennélljon? (ZH, 2012. méjus 7.)

15. Milyen maradékot ad 100°"" 320'nel osztva? (ZH, 2011. aprilis 21.)

16. Bizonyitsuk be, hogy ha a egy 11-gyel nem oszthat6 egész szam, akkor az 23 = a (mod 121) kongruencia
megoldhato (vagyis létezik olyan x egész, amelyre a kongruencia fennall). (ZH, 2009. aprilis 24.)

17. Eletének 97. évében, 2017. augusztus 25-én hunyt el Pataki Ferenc fejszamolomiivész. Egyszer a tévében
a kovetkezd triikkkot mutatta be: felkért a kozonségbdl valakit, hogy gondoljon egy haromjegyt szamra,
szorozza meg 6561-gyel, majd az eredmény utols6 harom jegyét kozolje. Ebbdl 6 pillanatok alatt kitalalta
a gondolt szamot. Hogyan csinédlta? Utana tudnank-e csinalni, ha hasznalhatunk szamoldgépet, de csak
nagyon rovid ideig?



