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Osztozkodasi jaték. Adott n € N, jatékos, akik a [0, 1] intervallumot akarjak felosztani egymas kozott.
Elosztas alatt egy olyan (A, ..., A,) rendezett n-est értiink, ahol
— tetszlleges i € {1,...,n} esetén A; véges sok paronként diszjunkt, balrol zart és jobbrol nyilt
intervallumnak az unidja,

— az Aj, ..., A, halmazok a [0, 1] intervallum egy particiojat alkotjak (azaz paronként diszjunktak
¢és az unidjuk [0, 1]).
Tetsz6leges @ € {1,...,n} esetén adott az i-edik jatékosnak az f; értékels eloszlasfiiggvénye,

melyre a kovetkezok teljesiilnek: f;: [0, 1] — [0, 1] folytonos, monoton névekvd, f;(0) = 0és f;(1) = 1.

Az i-edik jatékos értékels fliggvénye egy olyan p; fliggvény, hogy u;(0) = 0, és tetszéleges k € Z,
s0<a; <b<ay<b<...<ap<b, <1 esetén

i (U[%@‘[) = > (filby) = filay)).

j=1 j=1
Aranyos elosztas. Egy (Aj,..., A,) elosztas aranyos, ha tetszéleges i € {1,...,n} esetén u;(A;) > 1/n.

Irigységmentes elosztas. Egy (A4, ..., A,) elosztas irigységmentes, ha tetszdleges i,7 € {1,...,n} ese-
ten ui(Ay) > il A;).
Oszt és valaszt. Két jatékos esetén az egyik jatékos a sajat értékels fliggvénye szerint két egyenld részre

osztja az elosztandd halmazt, majd a masik jatékos kivalasztja ezek koziil a sajat értékels fiiggvénye
szerinti nemrosszabbat.

Fink-eljaras. Rekurzivan definidljuk: ha az elsé n — 1 jatékos mar aranyosan megosztoztak az (n — 1)-
személyes Fink-eljarassal, akkor felosztjak a sajat értékels fiiggvényilik szerint a sajat résziiket n
egyenlé részre, és az n-edik jatékos mindenkitsl valaszt a sajat értékeld fiiggvénye szerint egy-egy
legjobb részt.

Tasnadi-eljaras. Az elss jatékos a sajat értékels fiiggvénye szerint n egyforma részre osztja az elosztando
halmazt, és mind az n részhez el6készit n — 1 darab jegyet. A tobbi jatékos mindegyike elvesz n — 1
darab kiilénbo6z6 jegyet aszerint, hogy melyik n — 1 részt értékeli a sajat értékels fiiggvénye szerint
nem az egyik legrosszabbra. A fel nem hasznalt n — 1 darab jegy az els6 jatékosnal marad. Ezutan
az n rész mindegyikén n — 1 jatékos osztozkodik tovabb a Tasnadi-eljarassal (melyben az elss jatékos
megfeleld multiplicitassal vesz részt).

A mozgo6 késes eljaras diszkrét valtozata. Minden jatékos megjeldli a sajat értékeld fiiggvénye szerint
azt a legbaloldalibb szeletet, ami neki megfelel. A legbaloldalibb jel6lével rendelkezé jatékos megkapja
a kért szeletét, és a tobbi jatékos a megmaradt intervallumon folytatja az eljarast.

Even—Paz-eljaras. Minden jatékos megjeloli a sajat értékels fiiggvénye szerinti [n/2] : [n/2] osztopon-
tot. Vagjuk el az intervallumot a balrol szamitott |n/2]-edik osztopontnal (a tobb jatékos altal is
megjelolt osztopontokat megfelels multiplicitassal szamoljuk). A vagastol balra jelols jatékosok a
baloldali részen, a tébbiek a jobboldali részen osztoznak tovabb az Even—Paz-eljarassal.



. Hatarozzuk meg a [0, 1[ intervallum egy arényos elosztasat a Fink-eljarassal, ha a jatékosok értékels
eloszlasfiiggvénye a kovetkezs. Irigységmentesek lesznek-e az igy kapott elosztésok?

(a) fi(z) =/, fo(z) =, f3(z) = 22

o) fl(x)—{4x’ ha 0 <z < 1/4,

I, hal/4<z<I,
. Hatarozzuk meg a [0, 1 intervallum egy arényos elosztasat a Tasnadi-eljarassal, ha a jatékosok érté-
keld eloszlasfiiggvénye a kovetkezd. Irigységmentesek lesznek-e az igy kapott elosztasok?
x/2, ha 0 <z <1/2, 2z, ha 0 <z < 1/4,
(a) filz) ==, fo(z) = fs(x) =
(3x—1)/2, hal/2 <z <1, (2x+1)/3, hal/4<z<1

(b) fi(z) ==z, fox) = 22, f3(x) = 2t

. Hatarozzuk meg a [0, 1] intervallum egy aranyos elosztasat a mozgo késes eljaras diszkrét valtozatéaval,
ha a jatékosok értékels eloszlasfiiggvénye a kovetkezs. Irigységmentesek lesznek-e az igy kapott
elosztasok?

(a) fi(z) fa(x) f3(x) =2t
(b) fi(z) fa(x) f3(x) =&

. Hatarozzuk meg a [0, 1] intervallum egy aranyos elosztasat az Even—Paz-eljarassal, ha a jatékosok
értékels eloszlasfiiggvénye a kovetkezd. Irigységmentesek lesznek-e az igy kapott elosztésok?

(a) fi(z) ==, folx) = a2, fa(z) = V/x, fa(z) = a*, f5(x) = min(2z, 1)
(b) fi(z) = V5, fo(z) = ¥z, fa(z) = 22, Jol@) ==

. Adjunk eljarast arra az esetre, amikor az n jatékos nem egyenlé mértékben akar osztozni a [0, 1]
intervallumon, hanem minden i € {1,...,n} esetén az i-edik jatékoshoz adott egy d; € Z, kiovetelés,
és olyan (Ay,...,A,) elosztast keresiink, melyre tetszleges i € {1,...,n} esetén u;(A;) > d;/D
teljesiil, ahol D == >""  d,.

. Adjunk eljarast arra az esetre, amikor az n jatékos gy akar osztozni a [0, 1 intervallumon, hogy
tetszbleges i € {1,...,n} esetén p;(A4;) < 1/n teljesiiljon (azaz példaul torta helyett héazimunkan
osztoznak a jatékosok).

= x) = x2,
= x) = x2,



