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HARMADIK GYAKORLAT, 2017. szeptember 21.

1. Bejarhatja-e a BF'S algoritmus a jobbra lathato graf csicsait
az alabbi sorrendben? Ahol a vélasz igen, ott adjuk meg az al-
goritmus futasa soran keletkezs Osszes adatot (vagyis minden v A B c D E
csucsra v tavolsagat a kezddponttol és azt a csicsot, ahonnan az
eljaras v-t elérte), és hatarozzuk meg a keletkezs BFS-fat.
a)H,B,D,G,I,C, A F, J,E
b)F,B,A,G,C, H, ILD E,J F G I I
c)J,D,I,C,E, G,H, A, F, B
d)A, B, G C HF LD E]]

2. a) A BFS algoritmus a jobbra lathato dbra grafjanak cstcsait a kovetkezs

sorrendben jarta be: S, U, U, O, H, U, F, C, [J. Egészitsiik ki a sorozatot a X . .
hidnyzo6 csucsok neveivel (ezeket [ jeloli) és adjuk meg a bejarashoz tartozo D
BFS-fat.

b) Tartalmazhatja-e a {D,H} élet az alabbi graf egy S-bdl inditott (tetszd- E F G H

leges) BFS bejarasahoz tartozo BFS-faja? (ZH, 2015. méarcius 19.)

3. Adott G graf és s csics esetén a feladatunk eldénteni, hogy G-ben van-e s-et tartalmazo kor és ha igen,
akkor megtalalni az ilyen korok koziil a legrovidebbek egyikét. Modositsuk a BES algoritmust tgy, hogy
ennek a feladatnak a megoldaséra is alkalmassé valjon.

4. Egy 0sszefiiggs G graf egy F feszit6fajat nevezziik a graf v csicsara illeszkedének, ha G-nek van olyan,
a v cstucsbol inditott BES bejarasa, amihez tartozdé BEFS-fa éppen F. Legfoljebb hény éle lehet egy 100
csucsu G Osszefliges grafnak, ha van olyan feszitéfaja, ami G minden csucsara illeszkedik? (ZH, 2015.
méajus 20.)

5. Hatarozzunk meg egy minimalis Osszsilyu feszitéfat a jobbra lat-
hato élsilyozott grafban.

a) Hany ilyen van?

b) Ezek koziil mindegyik megkaphato a Kruskal algoritmussal?

6. Legyen G a 100 cstcsu teljes graf a V(G) = {1,2,...,100} cstcshalmazon. Minden 1 < 4,5 < 100,
i # j esetén legyen az {i, j} él stlya 1, ha i < 50 és j < 50; legyen az {4, j} él stlya 2, hai > 51 és j > 51;
végiil minden mas él stlya legyen 3. Mennyi erre a sulyfiiggvényre nézve egy minimalis 6sszsulyu feszitéfa
silya G-ben? Adjunk meg egy ilyen fat.

7. Legyen G Osszefiiggs graf és w : E(G) — R sulyfuggvény G élein. Tegyiik fel, hogy G-ben az e él egyik
végpontja v és a v-re illeszked6 minden f élre w(e) < w(f) teljesiil. Mutassuk meg, hogy G-nek van olyan
minimalis 6sszsilyu feszitéfaja, ami tartalmazza e-t. (ZH, 2015. marcius 19.)

8. Legyen G 0Osszefiiggs graf és w : E(G) — R sulyfiiggvény G élein. Legyen tovabba C' egy kor G-ben és
e a C egy éle. Tegyiik fel, hogy a C koér minden f élére w(f) < w(e) teljestil. Mutassuk meg,hogy G-nek
van olyan minimalis Gsszsulyu feszit6faja, ami nem tartalmazza e-t. (ZH, 2015. majus 4.)

9. Egy 100 csticst G 0Osszefiiggs graf éleit az 1 és 2 sulyokkal silyoztuk tgy, hogy az 1 sulya élek rész-
grafja (vagyis az a graf, melynek cstcsai azonosak G cstcsaival, de csak G 1 sulyu éleit tartalmazza) 7
komponensbdl 4ll. Hatarozzuk meg G egy minimalis Gsszstlyu feszitéfajanak sulyat. (ZH, 2017. marcius
16.)

10. Egy élstlyozott, osszefliggs G gratban minden él silya legfoljebb 100. Tudjuk, hogy G-ben van olyan
minimalis 6sszstlya feszitéfa, ami tartalmaz 100 silya élet. Mutassuk meg, hogy ekkor G minden (nem
feltétlen minimaélis Osszsilya) feszitéfaja is tartalmaz 100 sulyu élet.



