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1. Egy halozatban minden ¢l kapacitasa 2.
a) Igaz-e mindig, hogy a maximalis folyamérték paros egész?
b) Igaz-e mindig, hogy létezik olyan maximalis folyam, mely minden élen 0 vagy 2 értéket vesz fel?
¢) Igaz-e mindig, hogy minden maximalis folyam minden élen 0 vagy 2 értéket vesz fel?

2. Maximélisan hany paronként éldiszjunkt, illetve pontdiszjunkt ut

adhatd meg az alabbi pontparok kézott az abran lathato grafban? A "5 E ¢
a)a) Bés I b) b) Aés J ¢)c) Bés H D
3. Milyen k értékekre igaz, hogy az abran lathato graf G
a) k-szorosan (pont)0osszefiiggs; F ;
H & ]

b) k-szorosan élosszefiiggs?

4. A 15 ponti G gréaf egy 4 ponti, egy 5 pontu és egy 6 ponta korbsl késziilt gy, hogy az 5 ponta kor
minden csticsat Osszekotottiik (egyetlen éllel) a masik két kor minden csicsaval. Legyen s a 4 ponti kor
egyik csiicsa, t pedig a 6 pontt kor egyik csticsa.

a) Maximalisan hany paronként csticsdiszjunkt ut adhatd meg s és t kozott G-ben?

b) Maximalisan hany paronként éldiszjunkt tt adhaté meg s és ¢t kozott G-ben? (ZH, 2012. aprilis 19.)

5. Legyen G egy 100 csucsu graf és z,y € V(G) kiilonboz6 csiicsok. Tudjuk, hogy barhogyan véalasztjuk
G-ben az u,v € V(G) csicsokat gy, hogy azok z-t6l és y-t0l kiilonbozzenek, G-ben van olyan ut, amely
x-b6l y-ba vezet és nem tartalmazza sem u-t, sem v-t. Mutassuk meg, hogy ekkor x-bdl y-ba vezet olyan
ut, amelynek hossza (éleinek szama) legféljebb 33. (ZH, 2007. marcius 29.)

6. Legyen A és B a GG graf csicsai halmazanak két diszjunkt, egyenként legalabb k elemtd részhalmaza.
Tegyiik fel, hogy barhogyan hagyunk el G-b&l k-nal kevesebb pontot, a maradék grafban van olyan ft,
amely A és B-beli pontokat kot Gssze. Bizonyitsuk be, hogy ekkor 1étezik G-ben k darab paronként (teljes
egészében) pontdiszjunkt ut tgy, hogy mindegyik A és B-beli pontokat kot Ossze.

7. Milyen k értékek esetén k-szorosan Osszefiiggdek, illetve k-szorosan élosszefiiggGek az aldbbi grafok?
a) egy 100 pontu 1t;
b) egy 100 pontu kor; d)
¢) a K20 teljes paros graf;

8. Legyenek A, B és C diszjunkt, r elemii halmazok (ahol r > 1 egész). Készitsiink egy G grafot ugy,
hogy a csiicsainak halmaza legyen AU B U C' és két csiicsot akkor kossiink Gssze éllel, ha A, B és C' koziil
nem ugyanabba a halmazba esnek. (A G graf tehat elképzelhet$ tigy is, mint ha harom, ,egymas mellé
rajzolt” r csucsu teljes grafbol allo graf komplementerét vennénk.) Hatarozzuk meg azt a maximalis k
szamot, amelyre a G graf k-szorosan Osszefiiggs. (ZH, 2003. aprilis 30.)

9. Bizonyitsuk be, hogy minden haromszorosan Osszefiiggs grafban van paros hossziasaga kor.

10. Hazzunk be 3 élet két diszjunkt 5 csticst teljes graf cstucsai kozé tgy, hogy a kapott G graf egyszert
legyen. Igaz-e, hogy G minden esetben
a) haromszorosan Osszefliggd;  b) haromszorosan élosszefiiggs? (ZH, 2014. aprilis 24.)

11. A G grafnak létezik olyan csticsa, melybsl barmely méas csticsba vezet harom paronként éldiszjunkt
tt. Mutassuk meg, hogy G barmely két csucsa kozott van harom péaronként éldiszjunkt ut. (ZH, 2012.
méjus 15.)



